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Phinl: NHUNG KHAI NIEM TONG QUAT
2 A
Chuong mot: MO PAU

1.1-MUC PICH VA YEU CAU:

-Muc dich:Ban v& 1a vin kién ky thuat co ban dé chi dao sin xuit .Ban
vé dugc xay dung nhd nhiing phuong phép biéu dién va céc hé thong qui udc.
Nghién cifu céc phuong phap biéu dién 1am co sé ly luan cho viéc xay dung cac
ban vé 13 ngudn gdc lich st va 1a mot trong nhiing ndi dung cta Hinh hoc hoa
hinh.

Dé biéu dién céc d6i tuong cu thé nhu mot bd phan mdy mde,mot cong
trinh xay dung,trudc hét phai biét cach bi€u dién cdc khong gian hinh hoc chuia
nhiing déi tucng cy thé 4y.

N6i 16 hon , Hinh hoc hoa hinh 1a m6t mon hoc nghién ciu cach biéu
dién cac khong gian bing nhiing yéu té hinh hoc clia mot khong gian ¢6 chiéu
thap hon ,phd bién nhat 13 mit phing, rdi dung cac hinh biéu dién 4y d€ nghién
ctiu cac khong gian ban dau.

Hinh hoc hoa hinh nhd bdo dam dudc tinh tric quan va chinh xdc nén da
dugc dung nhiéu trong thuc t& d€ xay dung cac ban vé k¥ thuat va né 1a mot
trong nhiing mon hoc ¢o sé cia chuong trinh dao tao ky su.

-Yéu ciu ciia hinh biéu dién: Mudn dat dugec muc dich trén , cac hinh
bidu dién phai dat dugc céc yéu ciu sau;

+ Don gidn, o rang, chinh xdc.

+ Théa man tinh tucng duong hinh hoc hay tinh phan chuyén cta ban vé.

* PE hoc t6t mén hinh hoc hoa hinh, nguoi hoc can ndm viing cdc kién thiic
ctia hinh hoc so cdp nhdt la hinh hoc khéng gian. S

1.2-CAC PHEP CHIEU:

1.2.1-Phép chiéu xuyén tim:

A
Mot phép chiéu xuyén tdm dudc xdc
dinh bi mot diém S goi 1a tam chiéu va mot \A’
phing P goi la mit phing hinh chiéu.Phép A

chiéu dugc thuc hién béi hai budc.(H-1.1)
-N&i dudng thing SA. Hinh-1.1




-Tim giao diém A=SAXP
A goi 1a hinh chiéu xuyén tam cta A ti tAm S 1én mit phing hinh chiéu P.
Tinh chdt 1: Hinh chiéu cla mot dudng thing khong qua tam chiéu la mot
dudng thng.(H-1.2)
Tinh chdt 2: Hinh chiéu cla clia hai dudng thing song song 13 hai dudng thing
ddng qui(diém déng qui 1a hinh chiéu diém vo6 tan cla hai dudng thdng song
song).(H-1.3)
1.2.2-Phép chiéu song song:

Mot phép chiéu song song dugc xac dinh bdi mot hudng s va mot mit
phing hinh chiéu P, khong song song vdis. (H-1.4)

Hinh -1.2 Hinh-1.3
Thuc hién phép chiéu gém hai budc:
- Qua A ké t song song s.
- Tim giao difm A =txP.
A: goi 1a hinh chiéu song song ctia A theo
huéng s 1én mit phing hinh chiéu P. S
Tinh chdt 1:Phép chiéu song song bdo ton

tinh chat song song cua hai dudng thing.

(H-1.5) \A'
Tinh chdt 2:Phép chiéu song song bao ton
ty s6 don clia ba diém thing hang. (H-1.6)

Hinh -1.4



AB//CD = A'B'/ C'D' (ABC) = (A'B'C")

V=

Hinh-1.5 Hinh-1.6

1.2.3- Phép chiéu vuéng goc:

Phép chiéu vuong goc 1a trudng hop dic biét cia phép chiéu song song
khi hudng chiéu s vuong gdc vdi mit phing hinh chiéu P. (H- 1.7)
Tinh chdt : Diéu kién can va di mot géc vudng chiéu thanh mot géc vudng 1a
mot trong hai canh géc vudng song song vdi mit phing hinh chiéu va canh kia
khong vudng géc véi mit phing hinh chiéu. (H-1.8)
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a
r< b
A a'
[0
2 y
Hinh-1.7 Hinh-1.8



Chiiong hai: PIEM

2.1- O THUC CUA MOT PIEM:

2.1.1-H¢ théng cdc mdt phdng hinh chiéu:
Trong khong gian, chon hai mét phflng vudng gdc nhau. P1 nim ngang

va P2 thing diing nhu hinh v&. (H-2.1)

P1 : goi 1a mit phing hinh chiéu /
bang.

P2 : goi la mit phing hinh chiéu

diing.
Hai mit phing P1, P2 chia X
khong gian ra 1am bdn phan tu theo 2
thi ty nhu hinh ve.
. 4
Pz

Hinh-2.1
2.1.2- Biéu dién diém -P¢ cao -Pé xa :
Chiéu vudng géc diém A 1an luge 1én P1 va P2 rdi gap P1 dén trung
v6i P2 theo chiéu nhu hinh v& .Sau d6 dit P2 trung vdi mit phing ban vé ta
s& ¢6 mot hé cac hinh chiéu cua diém A , thudng dugc goi 1a dd thic cia

A.(H-2.2)
A,
X Ax
Ay
B
Hinh-2.2a Hinh-2.2b



Ta c6 mot s6 dinh nghia nhu sau:

- Al: Hinh chiéu bing clia difm A .

- A2: Hinh chiéu duing clia diém A .

- x =P1xP2: Truc chiéu .

- Dbudng ndi hai diém A1,A2 : Dudng dong

- ATAX : Do xa ( éloignement) ,dudc qui udc la duong khi Al nim
phia dudi truc x.

- A2Ax : Do cao (cote) ,dudc qui ude 1a duong khi A2 nim phia trén
tryc x.

2.1.3- D6 thiic ciia mét diém trong bon phin tu khéng gian. Cdc mdt phing

phdn gidc.
Theo qui udc & 2.1.2, vi tri ctia mot diém trong bon phan tu tucng ting
v6i d6 xa, d6 cao nhu sau: Phan tu DJ cao b xa
1 + +
2 + -
3 - -
4 - +
Nguodi ta goi:

-Mait phdng phan gidc 1 la mdt phdng phdn gidc di qua phdn tu thii 1
va thii 3.

-Mait phdng phan gidc 2 la mdt phdng phdn gidc di qua phdn ti thii 2
va thii 4.

Hinh vé& dudi day cho vi du minh hoa dd thic cla mot sé difm cta
khong gian. (H-2.3)

(Aeptu 1) (Bephtu 2) (Cephtu 3) (Dephtu 4) (Eepgiac 1) (Fepgiac 2)

B =
A2 2 CZ Ezo Fl F2
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A, S C, s D, E b
Hinh - 2.3



2.2-HE BA MAT PHANG HINH CHIEU:

S dung thém mot mit phflng hinh chiéu thy ba, ky hiéu 1a P3 vuéng
gbc vii cd hai mit phing hinh chiéu P1 va P2 ndi trén, ta ¢6 hé ba mit phing
hinh chiéu vuéng géc.(H-2.4)

Chiéu vudng géc mot diém A 1an lugt 1én P1,P2,P3,rdi gap P1,P3 theo
chiéu nhu hinh vé dén tring vdi P2 ,ta cé dd thiic tuong ting ctia né.(H-2.5)

z
A,
X Ax
AY
Al y
Hinh-2.4 Hinh-2.5

A3: 13 hinh chiéu canh cta diém A.
AA3=AxO : l1a do xa canh cla A , véi qui udc la duong khi A1,A2 &
bén trai truc z.



Chiiong 3: DPUONG THANG

3.1-PO THUC CUA PUONG THANG:
Mot dudng thing dugc bifu dién bdi hai diém hay béi hai hinh chiéu
cua nd. (H-3.1) (H-3.2)

Hinh-3.1 Hinh-3.2

3.2-CAC PUONG THANG DPAC BIET.
3.2.1-Puong bdng : La duong thing song song véi mit phing hinh chiéu
bing P1. D6 thic dugc vé trén hinh-3.3.

Nhdn xét: -Hinh chiéu diing ciia duong bédng thi song song truc x.

-Hinh chiéu bdng ciia mot doan thdng thudc duong bdng thi

bdng chinh no.
3.2.2-Puong mdt : La duong thing song song véi mit phang hinh chiéu diing
P2. b thiic dugce vé trén hinh-3.4.

Nhdn xét: -Hinh chiéu bdng ciia didng mdt thi song song truc x
. -Hinh chiéu ding ciia mét doan thdng thudc duong mdt thi
bdng chinh no.
3.2.3-Puong canh : La dudng thing song song vdi mit phing hinh chiéu canh
P3. Do thic duge vé trén hinh-3.5.

Nhdn xét: -Hinh chiéu bdng va hinh chiéu diing ciia diong canh thi
trung nhau va vuéng goc vdi truc Xx.

-Hinh chiéu bdng ciia mét doan thdng thudc diiong bdng thi

bdng chinh no.
* P& thda man tinh phan chuyén cia d thic ,mot dusng canh phai dugc bicu
dién béi hai diém thugc nd.



D
e
f,
C,
x| & x
Cl fl Dl
Hinh-3.3 Hinh-3.4 Hinh-3.5

3.2.4-Puong thdng chiéu bing: La duong thing vudng géc v4i mit phing
hinh chiéu bing P1. P thiic dugc vé trén hinh -3.6.
Nhdn xét: -Hinh chiéu bdng ciia diong thdng chiéu bdng suy bién thanh
mot diém.
-Hinh chiéu diing ciia diong thdng chiéu beng la diong thdng
vuong goc voi truc Xx.
* Duong thdng chiéu bdng viia la duong mdt viia la diong
canh, nén cé moi tinh chdt ciia hai loai diong ndi trén.
3.2.5-Duong thing chiéu ding: La dudng thing vudng gdc v6i mit phing
hinh chiéu ding P2. D6 thiic dugc vé trén hinh -3.7.
Nhdn xét: -Hinh chiéu diing ciia duong thdng chiéu diing suy bién thanh
mot diém.
-Hinh chiéu bdng ciia diiong thdng chiéu diing la duiong thdng
vuong goc voi truc Xx.
* Duong thdng chiéu diing viia la didng bdng viia la diong
canh, nén cé moi tinh chdt ciia hai loai diong ndi trén.
3.2.6-Puong thdng chiéu canh: La diong thing vuong géc véi mit phing
hinh chiéu canh P3. D thic dugc vé trén hinh -3.8.
Nhdn xét: -Hinh chiéu bdng va hinh chiéu diing ciia diong thang chiéu
canh song song vdi truc x ;
-Hinh chiéu canh ciia dicng thdng chiéu canh suy bién thanh
mot diém.
* Puiong thdng chiéu canh viia la diuong bdng viia la diong
mdt, nén cé moi tinh chdt ciia hai logi diiong ndi trén.

10



A20 C,=D=¢,
0
d, E, & F, E;=F;=g;
B,} [ ‘
X \ X \ X O \
C
€ g1
0A=B,=d, ch E, F,
Hinh-3.6 Hinh-3.7 Hinh-3.8

3.3-PIEU KIEN LIEN THUOC CUA PIEM VA DPUONG THANG:

Diéu kién 1: Piéu kién cdn va dii dé mot diém thudc mot diong thdng thuong
la cdc hinh chiéu cung tén thuéc nhau. (H-3.10)

Diéu kién 2: Piéu kién can va dil dé mot diem C thudc mot duong canh AB la
1y s6 don ciia ba diém A,B,C trén hai hinh chiéu bdng nhau .(H-3.11)

d
A, 2
X [\ X
A
d,
Hinh-3.10 Hinh-3.11

3.4-VET DPUONG THANG:
3.4.1-Vét bdng: Vét bing duong thing 1a giao diém cia dudng thing véi mit
phéng hinh chiéu bing P1. (H-3.12)
Nhdn xét:- Hinh chiéu diing cud vét bdng thudc truc x.
- Hinh chiéu bdng cud vét bdng trung vdi chinh ne.
3.4.1-Vét diing: Vét diing dudng thing 1a giao diém clia dudng thing véi mit
phing hinh chiéu ding P2. (H-3.12)
Nhdn xét:- Hinh chiéu bdng cud vét diing thudc truc x.
- Hinh chiéu diing cud vét diing tring vdi chinh no.

11



Hinh v& -3.12 a,b biu dién vét bing M va vét diing N.

AN

Hinh-3.12a Hinh-3.12b

3.5- DUONG THANG CXT NHAU:
Diéu kién 1: Piéu kién cdn va dii dé hai diiong thdng thiiong cdt nhau la cdc
hinh chiéu cung tén ciia chiing cdt nhau trén mot duong dong. (H-3.13)
Diéu kién 2: Diéu kién cdn va dii dé mot diong theng thiong va mot diong
canh cdt nhau la cdc hinh chiéu cung tén ciia ching cdt nhau tai cdc diém
théa mén dé thiic mot diém thudc dviong canh. (H-3.14)

I, A,

a2 d2 12

Hinh-3.13 Hinh-3.14

3.6- PUONG THANG SONG SONG:

Didu kién 1: Diéu kién cdn va dii dé hai dviong thdng thuicong song song la cdc
hinh chiéu cung tén song song nhau. (H-3.15)

Diéu kién 2: Diéu kién cdn va dii dé hai diong thdng canh song song la ¢
hai diiong thdng tia trén chiing cdt nhau hodt song song. (H-3.16)

12



Hinh-3.15 Hinh-3.16
3.7- PUONG THANG CAT NHAU:
“Hai duiong thang khong théa man diéu kién cdt nhau va song song thi chéo
nhau. (H-3.18)
3.8-HINH CHIEU GOC VUONG:
Diéu kién can va di d€ mot géc vuong chiéu thanh mot gée vudng 1a mot canh

gbc vudng song song vdi mit phang hinh chiéu va canh kia khong vudng géc
v6i mit phing hinh chiéu. (Dung dinh 1y ba dudng vudng géc dé ching minh
ménh dé trén).

Trén hinh-3.17, gdc vudng aOb co canh a song song vdi P1 nén hinh
chiéu bing alO1bl 1a géc vudng. Ménh dé ciing dung cho hai dudng thing

chéo nhau va vuéng goc nhau. (H-3.18) b,

a

a, /

I,
b,
X o\ X
al bl
I, /
b,
Hinh-3.17 Hinh-3.18
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Chidong 4: MAT PHANG

4.1- PO THUC CUA MOT MAT PHANG:

Giéng nhu trong hinh hoc khéng gian, mét mit phing c6 thé dudc bidu
dién bdi ba diém khong thdng hang, béi mot diém va mot dudng thing khong
thudc nhau,bdi hai dudng thdng cit nhau hay song song nhu cdc dé thiic dugc
cho dudi day: (H-4.1)

(A,B,C) (D,d) (axb) (a//b)
. /) < /
0 C, /
AO 9Q D,
R N N §
°B1 5 d, 4
Ab Ci
Hinh-4.1

4.2-VET MAT PHANG :
4.2.1-Vét bdng: Vét bing mit phing 1a giao tuyén cia mit phing véi mit
phing hinh chiéu bing P1. Vét bing cla mot mit phing o thudng dudc ky
hiéu la m,. (H-4.2)

Nhdn xét: -Hinh chiéu diing cud vét bdng trung Vi truc chiéu m,,=x .

- Hinh chiéu bdng cud vét bdng tring vdi chinh né m;,=m, .
4.2.2-Vét diing: Vét ding mit phing 1a giao tuyén cia mit phing véi mit
phing hinh chiéu ding P2. (H-4.2)

Nhdn xét:- Hinh chiéu bdng cud vét diing trung vdi truc chiéu n,,=x .
- Hinh chiéu diing cud vét diing trung vdi chinh nd n,,=n,, .
*Luu y: -Puong thdng thudc mdt phdng thi vét ciia diiong thdng thudc
cdc vét tuiong iing ciia mdt phdng.
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-Hai vét cud mdt phdng phdi giao nhau trén truc x hodc song
song vdi truc x (do vi tri tiong déi ciia 3 mdt phdng trong khong gian)
Hinh v& 4.2 a,b biéu dién vét bing ma va vét diing no ctia mit phing a.

Hinh-4.2a Hinh-4.2b

4.3-CAC VI TRI PAC BIET CUA MAT PHANG:
4.3.1-Mit phdng chiéu bdng: La mit phing vudng géc véi mit phing hinh
chiéu bing P1.

Nhdn xét: -Hinh chiéu bdng ciia mdt phdng chiéu bdng suy bién thanh
mot diong thdng.

Hinh-4.3: Hinh chiéu bing clia moi diém thudc mit phing chiéu bing o
déu thudc dudng thing o,. D& dang thdy ring vét bing o 1a m, = o, va vét
ding ny L x.
4.3.2-M{t phding chiéu ding: La mit phing vuong géc vdéi mit phing hinh
chiéu diing P2.

Nhdn xét: Hinh chiéu diing ciia mdt phdng chiéu diing suy bién thanh
mot diong thdng.

Hinh-4.4: Hinh chiéu diing clia moi di€m thudc mit phing chiéu ding B
déu thudc dudng thing B,. D& dang thdy ring vét bing o 1a ng= B, va vét bing
mg L X.

15



3.3.3-Mdt phdng chiéu canh: La mit phing vudng gdc véi mit phing hinh
chiéu canh P3.

Nhdn xét: -Vét bdng va vét diing ciia mdt phdng chiéu canh thi song
song truc Xx.

-Hinh chiéu canh ciia mdt phdng chiéu canh suy bién thanh

mot diong thing.

Hinh-4.5: Hinh chiéu canh cta mit phing chiéu canh y 1a dudng thing
canh y;. Vét diing n, va vét bing m, cliing song song véi tryc x.

ng
Ng B, F, X
AZZ\ e, i
— Y3
X __ |3 & X X O y
AN
B,
CrAUNe. m, y y
Hinh-4.3 Hinh-4.4 Hinh-4.5

4.3.4-Mdt phdng bdng: La mit phing song song véi mit phing hinh chiéu
bang P,.
Nhdn xét:-Hinh chiéu diing ciia mdt phang bdng  suy bién thanh mot
diiong thdng song song vdi truc x .
-Hinh chiéu bdng ciia mot miéng phdng thuéc mdt phdng bdng
thi bang chinh no.
Hinh-4.6: Mt phing bing o dudc bifu dién bing tam giac ABC.
= Py
o,//x ; AB,C,= ABC
4.3.5-Mdt phdng mdt: La mit phing song song v6i mit phing hinh chiéu
diing P,.
Nhdn xét:-Hinh chiéu bdng ciia mdt phdng mdt suy bién thanh mot
diiong thdng song song vdi truc x .
-Hinh chiéu diing ciia mot miéng phdng  thuéc mdt phdng
mdt thi bang chinh no.

16



Hinh-4.7: Mt phing mit B dudc biéu dién bing tam giac DEF.
B,//x : D,E,F,= DEF
4.3.5-Mt phdng canh : La mit phdng song song vdi mit phing hinh chiéu

canh P;.
Nhdn xét: - Hinh chiéu diing va hinh chiéu bdng ciia mdt phdng canh
suy bién thanh mét diong thdng vudng géc vdi truc x .
-Hinh chiéu canh ciia mot miéng phdng thuéc mdt phdng
canh thi bdng chinh no.
Hinh-4.8 : Mt phing canh /ygli(jc bidu dién bing tam giac IJK.
1i=v. Lx 5 LLEKy= DK

I
E, ?
A“—Tﬂ-z—oz 5 % DZZ\ F, 5L "
X X X
B, B K,
O—o— J
D 1
: y
Hinh-4.6 Hinh-4.7 Hinh-4.8

4.3.6-Mdt phdng vuéng géc vdi mdt phing phan gidc 1 va 2 :

Hinh-4.9 biéu dién d6 thic cla mot mit phidng o (mg,n,), chia dudng
canh AB vudng géc v6i mit phing phan giac 1 .Do dé o vudng gdc véi mit
phing phan giac 1.

Nhdn xét: Mdt phdng vuéng goc voi mdt phdng phan gidc 1 ¢6 hai vét
doi xiing nhau qua truc x.

Hinh-4.10 biéu dién dé thiic clia mot miat phang B (mg,ng), chiia dudng
canh CD vudng géc v6i mit phing phan gidc 2 .Do dé B vudng goc vdi mit
phéng phan giac 2.

Nhdn xét: Mt phdng vudng goc vdi mdt phdng phdn gidc 2 c6 hai vét
trung nhau qua truc Xx.
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Hinh-4.9 Hinh-4.10

4.4-BAI TOAN CO BAN CUA MAT PHANG:

Dé bidu dién mot dudng thfmg hodc mot diém thudc mot mit phezmg , ta
dua vao hai ménh dé dudi day:

1. Mot diong thang thudéc mot mdt phdng néu né cé hai diém thuéc

mdt phdng .
2. Mot diém thudc mét mdt phdng néu no thudéc mét duong thdng ciia
mdt phdng .

Céc bai toan vé biu dién di€m va duong thing trén mit phing cé méi
lien quan hd trg nhau ma chi yéu 1a sy lién thude cia diém va dudng thing.

Vi du 1: Cho mit phing xac dinh béi hai dudng thing a,b . Hay v& mot
dudng thing bat ky cta nd.

Hinh-4.11 : Ta ldy hai diém bét ky , Aca va Beb. A va B thudc mit
phing (a,b) (theo 1) va chinh ching xdc dinh xdc dinh dudng thing g thudc
mit phing. (theo 2)

Vi du 2: Cho mit phing xac dinh bdi hai dudng thing c,d. Hiy v& diém
K thuéc mit phing do, biét K,.

Hinh-4.12 : Ta v& dudng thing g bat ky trén mit phing da cho va thudc
K ( theo 2): Hinh chiéu g, thudc K,. Tt d6 vé dudc g, nhu vi duy 1 va suy ra
K, eg,.

18



Hinh-4.11 Hinh-4.12

4.5-CAC PUONG THANG PAC BIET CUA MAT PHANG:
4.5.1-Puong bdng : La dudng thing thudc mit phing dong thdi song song véi
mit phing hinh chiéu bing P,.

Hinh-4.13a,b bifu dién mot dudng bing h clia mit phing (a,b) va mit
phéng o . Ta v& h, song song X, suy ra h, nhd bai toan co ban dudng thing
thudc mat phéng.

Hinh-4.13a Hinh-4.13b

4.5.2-Puong mdt : La dudng thing thudc mit phing dong thoi song song véi
mit phang hinh chiéu diing P,.
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Hinh-4.14a,b biéu difn mot dudng mit f clia mit phing (c,d) va mit
phing B. Ta v& f, song song x ,suy ra f, nhd bai todn co ban dudng thing thudc

mit phing.
g
Cy f,
X X 2
o \
M, 1,
mg
Hinh-4.14a Hinh-4.14b

4.5.3-Duong déc nhdt déi véi mdt phdng hinh chiéu bdng : La dudng thing
thudc mit phing va cd gde 16n nhét so véi gde clia cac dudng thdng khac thudc
mit phing déi v6i mit phing hinh chiéu béng.

DPudng dbc nhat ndy vudng gdéc véi dudng bing clia mit phdng nén goc
vudng cua chung dudc bao tén & hinh chiéu bing.

Hinh-4.15a,b biéu dién dudng déc nhét d cla mit phing (a,b) va mit
phéng o (mg,Nng).

Hinh-4.15a Hinh-4.15b
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4.5.4-Duong déc nhdt doi véi mdt phdng hinh chiéu ding : La dudng thing
thudc mit phing va cd gde 16n nhét so véi gde clia cac dudng thdng khac thudc
mit phdng déi v6i mit phing hinh chiéu ding.

Pudng ddc nhit ndy vudng gdc véi dudng mit cia mit phing nén goc
vudng cua chung dudc bao tén & hinh chiéu ding.

Hinh-4.16a,b biéu dién dudng déc nhat d' cta mit phing (c,d) va mit
phazlng B (mg,ng).

0,

¢ 1 d'l /” D\;\dl

Hinh-4.16a Hinh-4.16b

*Chii y : Mot duiong doc nhdt hoan toan xdc dinh diugc mot mdt pheng.
4.6- MAT PHANG SONG SONG:

Trong hinh hoc khong gian ta co dinh ly sau:

Dinh Iy: Diéu kién cdn va dii dé hai mdt pheng song song nhau la trong
mdt phdng ndy co hai diong thdng giao nhau tuong iing song song vdi hai
diiong thdng giao nhau trong mdt phdng kia.

Tt d6 ta 6 thé biéu dién hai mit phing song song nhau.

Hinh-4.17a biéu dién hai mit phing song song (a,b) va (c,d), vi ¢d c//a
va d//b.

Hinh-4.17b trinh bay bai todn : Qua diém A v& mit phing B song song
v6i mit phing o da cho. D& dang thiy cdc vét my//m, va ng//n,, dong théi mp
phai di qua vét bing clia dudng mit f clia mit phing p.
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X

Ny np
A,
a2 b2 C2 2 f2
d2 ’/Y/
) B\ X 2
2 b M N ﬂg A%l f,
1
1 Al mg mg
Hinh-4.17a Hinh-4.17b

4.7- PUONG THANG VA MAT PHANG SONG SONG:
-Trong hinh hoc khong gian ta c6 dinh ly sau:

Dinh Iy: Diéu kién cdn va dii dé mot diong thing song song vdi mot
mdt phcng la diong thang do song song vdi mét diiong thdng ciia mdt phdng.

Vi du: Qua diém A vé duong
thing d song song vdi mit phing
(a,b), da biét d,. (H-4.18)

Gidi: Trong mit phing (a,b)
vé mot dudng thing ¢ sao cho c,
song song d,. Ap dung bai téan co

ban dudng thing ¢ thudc mit phing
(a,b) , co ¢, Tu do ve d,e A, va
song song c,.

Hinh-4.18
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Phénll: CAC PHUONG PHAP CO BAN
Chiiong nam ~ GIAO CUA CAC KHONG GIAN CON

5.1-GIAO CUA HAI PUONG THANG

Xem muc 3.5, chudng 3, phan I.
5.2-GIAO CUA HAI MAT PHANG
5.2.1-Giao ciia mét mdt phd‘zng va mot mdt phd‘zng chiéu:

Néu mot trong hai mit phing 1a mit phing chiéu thi mot hinh chiéu
cla giao tuyén trung véi hinh chiéu suy bién cda mat phing chidu. Dé xdc
dinh hinh chiéu thii hai ciia giao tuyén, dp dung bai todn diiong thdng thudc
mdt phcng con lai.

Vi du: V& giao tuyén clia mit phing chiéu ding o va mit phing (a,b).
(H-1.1)

Giai: Goi g 1a giao tuyén cua hai
mit phing o va (a,b). Vi o vudng géc P,
nén hinh chiéu ding cia nd 1a dudng
thing a,. Do d6 biét g, = a,.

Dudng thing g ciing 1a dudng thing

clia mit phing (a,b), hinh chiéu ding g,
da biét ,nén d& dang suy ra g, theo bai

toan co ban 1 trén mit phing (a,b).

5.2.2-Giao ciia hai mdt phdng bit ky:
Trong trudng hop tong quat ,dé tim

giao tuyén g clia hai mit phing o va p ta

phai xac dinh hai diém chung nao d6 cta

giao tuyén bing phucng phap phu trg.Noi
dung cia phucng phdp niy gém ba budc
nhu sau: (H-5.2)

-Dung mit phing phu trg ¢ la mit

phing chiéu cit ca hai mit phing o va p .

Hinh-5.2
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-V& cdc giao tuyén phu trg

m=@xavan=q@xp.

-V& giao diém I cua cdc giao tuyén phu trg m va n. D& dang thay ring I
13 mot diém thudc giao tuyén g clia cac mit phdng a va B can tim.

Tuong tu , dung mot mit phing phu trg thu hai @' ta s& tim thém mot
diém J nao dé thudc giao tuyén g.

I va J xdc dinh giao tuyén g clia o va P.

Vi du : V@ giao tuyén g clia mit phing (a,b) va mit phing (c,d). (H-5.3)

Giai:

-Dung mit phing phu trg 1a mit phing chiéu ding ¢ .Hinh chiéu ding
clia ¢ 1a dudng thing ..

-V& cdc giao tuyén phu trg ( 4p dung trudng hop dic biét & trén).

-m=¢ x(a,b) ; m,=¢,,suyram,

-n=o¢x(cd ; n,=¢,, suyran,
-V& giao diém cia hai giao tuyén phu trg :

[=mxn; [, = mxn,,suyral,.

Tuong tu ta dung mit phing phu trg thi hai ¢'. D€ thuan 16i ta c6 thé
dung ¢' song song ¢ vi lic do cac giao tuyén phu trg mdi sé tuong Ung song
song v6i m va n. Ta duge diém thu hai J cta giao tuyén.

IvaJ xdc dinh giao tuyén g can tim.

a, 25

¢,=m,=n,

| RS B |
¢,=m,=n,

Hinh-5.3
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Néu hai mit phing o va B
déu bifu din bing vét thi viec v&
giao tuyén cla chung rat don gian
.Giao diém cta hai cip vét trung tén

N . o
m, , mg va n, , ng cho ta hai diém I,

J clia giao tuyén g can tim. (H-5.4)

I

Hinh-5.4
5.3-GIAO CUA PUONG THANG VA MAT PHANG
5.3.1-Giao cita mét duong thdng va mét mdt phdng chiéu:

Trudng hop niy mot hinh chiéu cta giao diém xem nhu da biét, nd chinh
1a giao gitia hinh chiéu suy bién ctia mit phing chiéu va hinh chiu cung tén
clia dudng thing. DE tim hinh chiéu con lai, dp dung bai todn diém thuéc diong
thdng.

Vi du: V& giao diém A cta dudng thing d vSi mit phing chiéu ding
o.(H-5.5)

Giai: Vi o vudng géc P, nén biét A,=d, x a,, d& dang suy ra A, € d,.
5.3.2-Giao ciia mot duong thing chiéu va mét mdt phdng:

Trudng hop ndy mot hinh chiéu cia giao diém cling xem nhu da biét, né
trung véi hinh chiéu suy bién cta dudng thing chiéu. D& tim hinh chiéu con lai,
ap dung bai toan diém thudc mit phing.

Vi du: V& giao diém I cua dudng thing chiéu bing d va mit phing
(a,b). (H-5.6)

Gidi: Vi d vudng goc P, nén biét I, = d,. Ap dung bai toan diém thudc
mit phing (a,b) v& dugc L.
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5.3.3-Giao ciia mét duong thing va mét mdt phdng bdt ky - Qui udc thdy
khut trén hinh chiéu :

Trudng hop ca dudng thing va
mit phing déu cho & vi tri bét ky, ta st
dung phuong phdp mit phing phu trg
dé di tim giao difém gdm ba budc nhu
sau: (H-5.7)

-Dung mit phing phu trg ¢ 1a
mit phing chiéu va chia dudng thing
d.

-V@ giao tuyén phu trg g cla ¢
va d.
-V& giao diém I cta giao tuyén

phu g va duong thang d. Hinh-5.7

Vi du: V& giao diém I cta dudng thing d va mit phing A B C. (H-5.8)
B2

0=,

1
Hinh-5.8 Hinh-5.9

Giai:

-Chon mit phing chiéu ding ¢ thudc dudng thing d lam mit phu trg: Vi
¢ vuong goc P, nén ¢, = d..
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-V& giao tuyén g cla ¢ va mit phing A B C theo trudng hop biét mot
giao tuyén : g, = ¢,

-Vé giao diém I ctagvad: Layl, =g xd,, suyra L.
Qui udc vé thdy khudt trén hinh chiéu:

Sau khi v& giao diém cta dudng thdng va mit phing ( cling nhu giao cac
yéu t6 khéc), d€ gdy 4n tuong ndi , ta qui udc vé thay khuét nhu sau:

Mait ngudi quan sat dit & phia trudc va phia trén cac hinh dudc quan sét,
nhin theo hudng chiéu cia tting mit phing hinh chiéu. Do dé :

. o 2 N . « L v -4 b -~ r4 A
-Hai diém cung tia chiéu bang , di€ém nao cao hon se dugc thiy trén
hinh chiéu bing.
. o« 2 \ . <L ., R Y ~ R A
-Hai diém cung tia chiéu dung , di€m nao xa hon se dugc thay trén

hinh chiéu diing,

Mt phing duge xem nhu khong trong sudt.

Ap dung qui udc thdy khudt :Trén hinh-5.9, J cao hon K nén J, thdy . L
xa hon M nén L, thdy .Phan dudng thing bi che khuét dugc vé bing nét duit.
5.4-GIAO CUA BA MAT PHANG :

Cho ba mit phing o , B, v. Giao tuyén cta hai mit phing o va B 1a mot
dudng thing d ; dusng thing niy cit mit phing thi bay tai mot difm O goi 1a
diém chung cta ba mit phing. Nhiing giao tuyén clia ba mit phing ,tting doi
mot s& di qua diém O. Viéc xét thdy khut sé tuan theo hai ddu hiéu nhu sau:

-Thay khuét clia mot giao tuyén clia hai mit phdng nao dé phai dugc so
sanh thém v6i mit phing thu ba.

-Thdy khuét cia mot dudng thing thudc mot mit phdng nao do phai
dudc so sanh véi hai mat phing con lai.

’ L b'
UNG DUNG: Qua diém L, 2
M v& mot dudng thing cit ca b, M, N
2 ~ 2 9 =p.=
hai dudng thang da cho a,b. ] H=0,=8,

Giai : Duong thing da X
cho x4c dinh bdi giao tuyén

clia hai mit phing (M,a) va
(M,b). (H-5.10) Dé tim diém
thi hai thudc giao tuyén , ta ¢
thé tim giao difm cta dudng
thing a v6i mit phdng (M,b).

Hinh-5.10
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Trén hinh v& mit phing (M,b) d& chuyén thanh (b,b") ,stf dung mit phing phu
trg chiéu ding ¢ = a ta d& dang tim dugc tim diém N. Dudng thing can dung
xac dinh bdi hai diém M,N sé cit b tai mot diém L
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Chuiong séiu - CAC BAI TOAN VE LUGNG

6.1-KHOANG CACH GIUA HAI DIEM

Gia st ¢6 doan thing AB dudc biéu di&n bing cac hinh chiéu bing A1B1
. Xdc dinh d6 dai clia AB theo c4c hinh chiéu ay.(H-6.1)

Vé AC // AB,. Ta cé AC= A,B, ; BC bang hiéu do cao cia A va B ; AB
12 canh huyén cta tam gidc vudéng ABC vdi c4c canh gdc vudng nhu trén. Goc
cia AB va AC la gdc clda AB véi A,B,, tic 1a gdc cia AB vdi P,.

Vay trén do thic , mudn vé do 16n clia AB va gdc o clia AB véi P, ta vé
nhu hinh hoc phing mot tam gidc vudng vdéi mot canh géc vudng bing A B, va
canh kia bing hiéu do cao clia AB. Canh huyén cta tam gidc viia vé 1a do 16n
clia AB. Géc nhon ting véi A,B, 1a géc cla AB déi vdi P,. Phuong phap trén
con goi 1a phuong phdp tam gidc. (H-5.2) Vdi phuong phip tam gidc ta dé
dang xac dinh hai yéu t6 khi biét hai yéu t6 con lai.

Tuong tu, ta cling ¢6 mot tam gidc vudng trén hinh chiéu diing va cd thé
vé dudc do 16n AB 1a canh huyén clia mot tam gic vudng cé canh géc vudng la
hinh chiéu ding A,B, ,canh kia bing hiéu do xa cia AB. Vi tam gidc ndy ta ¢
goc nghiéng B cla AB vdéi P,.

B,

o]
/ B | Hiéu d6 cao A,B
Az < (Acao A,B)
A § il i
: "
X B,
(Acao A,B)
Hinh-6.1 By~ Hinh-6.2

Vi du: Xac dinh d¢ dai cia doan thing canh AB. (H-6.3)
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Hiéu do xa ctia AB la A,B, . Canh huyén
cia mot tam gidc vudng ma mot canh la
A,B, ,canh thi hai 1a A,A, dai bing A,B,
cho ta do dai cia AB.( D nhién cé thé xac
dinh do dai cia AB bing cich vé tam gidc
vuong B,A A, trén hinh chiéu bing, § ddy
BiAg = AsB;.)

*Biét cdach xdc dinh do dai ciia mot
doan thdng ta co thé xdc dinh dién tich ciia
mot tam gidc, mot da gidc va do do ciia mot

hinh phdng noi chung. Hinh-6.3

jAl
7\
Ay 4B,

6.2-PUONG THANG VUONG GOC VGI MAT PHANG:

Dua vao dinh ly vé hinh chiéu
g6c vudng va dinh 1y vé& dudng thing
vudng gbc mit phing trong hinh
chiéu vuong gdc, ta cé dinh ly trén dd
thuic :

Diéu kién can va di dé mot duong

b,

thing vudng géc véi mot mit phing
3 hinh chiu bing dudng thing
vudng gdc vdi hinh chiéu bang dudng
bing mit phing va hinh chiéu ding
dudng thing vudng géc vdi  hinh
chiéu ding dudng mit cia mit
phing.

Hinh-6.4

That vay, néu dudng thing d vudng géc vdi mit phdng o thi d vudng géc véi

tat cd cac dudng thing cla mit phing o trong dé ¢d dudng bing h va dudng

mit f cta nd.

Theo diéu kién vé hinh chiéu géc vuong thanh géc vudng : d, L h, va d,
1 f,. Nguoc lainéud, L h,vad, LfthidLhvadL flahai dudng thing cit
nhaunénd L o. Trén hinh-6.4 : Dudng thang d vudng goc véi mat phang .
6.3-KHOANG CACH TU MOT PIEM PEN MOT PUGNG THANG:
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Gié st can xdc dinh khodng cach tui di€ém A dén dudng thing d, ta ¢6 cac
phuong an nhu sau:

-Qua A v& mot mit phing o (h,f) vudng géc véi dudng thing d. (H-6.5)
St dung diéu kién vudng géc 6 6.2, tacé h, L d, va f, L d,. Tim giao diém I
clia mit phing o véi dudng thing d nhd phuong phap mit phing phu trg da
dudc khao sat. Cudi cuing dung phuong phéap tam gidc xdc dinh d6 16n that cla
doan thing AL

-Ciling ¢6 thé st dung cac phuong phap bién déi hinh chiéu dé dua mit
phing (A,d ) tr thanh song song hay tring véi cac mit phang hinh chiéu. Trén
hinh 2.16 di st dung phép quay quanh dudng bing dé tim khoang cach tii A
dén d.

A, h, d,=0,=g,

Q A
Acao A,I I,

P
/ f,
/d,

A, / a

AO °

-F---0

Acao Al

A=Al

Hinh-6.5 Hinh-6.6

6.4-KHOANG CACH TU MOT PIEM PEN MOT MAT PHANG:

Phuong phép tong quat dé tim khodng cach tii mot diiém dén mot mat
phing 1a: Qua diém vé mot dudng thing vudng gdc véi mit phing ; Tim giao
diém cta dudng thing viia v& vdi mit phing ; Dung phuong phap tam gidc xac
dinh do 16n that cia doan vuong goc.(H-6.6)

-Trudng hop mit phing 1a mit phing chiéu thi doan vudng gdc sé la
doan thﬁng song song v4i mat phe“?lng hinh chiéu, nén do 16n that thé hién ngay
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trén hinh chiéu. Trén hinh 6.7, Mt phing da cho la chiéu ding va khoang cach
can tim thé hién ngay trén hinh chiéu diing.

-Hinh 6.8, thé hién c4c budc tim khoang céch tii diém A dén mit phing
biéu din bing vét a(mg,ng) :

-Qua A vé d vuobng goc o : d; L my ; d, L ng.
-Sti dung miit phing phu trg ¢ 1a chiéu ding, chda d: ¢, =d,= g, , suy ra g, va
" tim dudc I, = d, x g,, dua 1én hinh chiéu diing ¢ d,.

-Sti dung phuong phép tam giac , ¢ khoang cdch can tim Al = A 1,.

A,
Q,
(d Iz
X £ o
A1 e, uII
A,L=Al
Hinh-6.7 Hinh-6.8

Thudng ngudi ta cd thé st dung cac phép bién d6i hinh chiéu dé dua bai
toan vé truong hop dic biét. Dua mit phing vé vi tri mét phing chiéu.(xem
chuong 7)
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Chitong bdy - CAC PHEP BIEN DOI HINH CHIEU CO BAN

Khi tim d¢ 16n ctia mot doan dudng bing ta thiy ngay do 1dn cta nd &
hinh chiéu bing. Khi vé giao diém cla mot dudng thing va mot mit phing
chiéu, ta biét mot hinh chiéu clia né va vé hinh chiéu thi hai kha d& dang. S& di
dugc nhu thé vi cac yéu t6 da cho & vi tri dic biét, phu hdp véi yéu cau bai
toan.

Trong hinh hoc hoa hinh ,ngudi ta st dung cac phép bién doi hinh chiéu
dé€ bién nhiing hinh chiéu di cho thanh nhiing hinh chiéu méi , giip ta gidi
quyét bai toan dé dang hon.

Muén cho mét hinh @ ¢6 vi tri bat ky trd thanh cd vi tri ddc biét ta c6
thé lam theo hai cach sau:

-Gili nguyén hinh @ , thay hé théng mit phing hinh chiéu ci bing mot
hé théng mit phing hinh chiéu méi sao cho déi vdi hé théng mit phing hinh
chiéu nay hinh ® cd vi tri dic biét.

-Gill nguyén hé théng mit phing hinh chiéu, thay ddi vi tri ca @ sao
cho 6 vi tri mdi hinh @ ¢0 vi tri dac biét déi le hé thong mat phang hinh chiéu.
7.1-PHUONG PHAP THAY DOI MAT PHAN G HINH CHIEU
7.1.1-Thay déi mdt phang hinh chiéu ding:

Thay d6i mit phing hinh chiéu diing P, 1a dung mit phing P', vudng gdc
v6i mit phing hinh chiéu bing P,, lam mt phing hinh chiéu ding mdi.(H-7.1)

A,
X AX °
A,
A, ,
P2
Py
Xl
Hinh-7.1a Hinh-7.1b
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Nhdn xét: Xét mot diém A vdi cdc hinh chiéu A, A, A',: (H-7.1b)

-Hinh chiéu bdng A, khéng thay doi.

-D¢ cao ciia A trong hé théng mdi va cii bang nhau AA, = A,'A",.
Qui udc: Trén hinh -7.1b , & truc X' ghi chii P1 vé phia do xa ducng, chii P', vé
phia ¢6 do cao ducng clia diém A.

Vi du 1: Thay d6i mit phing hinh chiéu diing méi sao cho dudng thing
AB tré thanh dudng mit trong hé théng mdi. ( H-7.2)

Giai: Néu AB la dudng mit thi hinh chiéu bing A,B, phai song song vdi
truc hinh chiéu mdi x'. Vay ta dung mit phing hinh chiéu ding méi P', sao cho
AB,// x'. DO cao clia A va B khong thay d6i nén ta d& dang vé dugc A', va
B'2.

C6 thé dung phuong phép viia vé dé tim d¢ 16n clia AB vi d& thdy A',B',

B B,

Hinh-7.2 Hinh-7.3

Vi du 2: Thay d6i mit phing hinh chiéu ding sao cho mit phing ABC tré
thanh mit phing chiéu ding trong hé thdng mit phing hinh chiéu mdi. (H-7.3)

Giai: Mt phing hinh chiéu ding mdi P', phai vudng géc dong thdi véi
ca hai mit phing P, va ABC nén nd phai vudng géc véi duong bing clia ABC.
Vay ta v& mot dudng bing cta mit phing ABC, ching han AD. Muén AD trd
thanh vudng géc véi P', ( dudng thing chiéu ding ) thi A,D, phai vudng gdc vdi
tryc x'.
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Hinh chiéu diing mdi cia AD 1a A', = D', va hinh chiéu diing méi cia
mit phdng ABC la dudng thing B',A",C",.

C6 thé dung bai toan trén dé tim gdc clia mot mit phing déi véi mit
phing hinh chiéu bing hoic vé giao difm clia dudng thing va mit phing .
7.1.2-Thay d6i mdt phdng hinh chiéu bing:

Thay d6i mit phing hinh chiéu bing P, 1a dung mit phing P', vudng gdc
v6i mit phdng hinh chiéu bing P,, lam mit phing hinh chiéu bing mdi.(H-7.4)
Nhdn xét: Xét mot diém A vdi cdc hinh chiéu A, A, A',: (H-7.4b)

-Hinh chiéu diing A, khéng thay doi.

-D¢ xa ciia A trong hé théng mdi va cii bang nhau A A, = A,'A',.

Hinh-7.4a Hinh-7.4b

Qui udc: Trén hinh -7.4b , & truc x' ghi chii P, vé phia do cao duong, chi P', vé
phia c6 do xa ducng clia diém A.

Vi du 3: Thay d6i mit phing hinh chiéu bing dé cho dudng mit AB trd
thanh dudng thing chiéu bing trong hé théng méi.(H-7.5)

Gidi : Néu AB da tré thanh mot dudng thing vudng gdc véi mit phing
hinh chiéu bing mdi P', thi A,B, vudng gdc vdi x'. Vay ta thay P, thanh P', sao
cho A,B, L x'réisuyraA', = B',.

Tt vi du ndy cling nhu vi du 2 (H-7.4) & trén,ta c6 thé chuyén mot dudng
mit thanh duong thdng chiéu bing va dudng bing thanh dudng thing chiéu
ding bdi mot 14n thay mit phing hinh chié
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Hinh-7.5 Hinh-7.6

Vi du 4: Cho mit phing chiéu ding ABC. Thay d6i mit phing hinh
chiéu bing d€ mit phing ABC tré thanh mit phing bing trong hé thdng mdi.
(H-7.6)

Giai : Muén cho mit phdng ABC song song vdi mit phing hinh chiéu
bing mdi P', thi truc hinh chiéu méi~ X' I?héi song song v6i A;B,C,.

Tu do ve duge A',B',C', va dé thay : A"B",C', = ABC
7.1.3-Thay déi lién tiép hai mdt phdng hinh chiéu:

Khi can thiét ta thay déi lién tiép hai mit phdng hinh chiéu dé c6 mot he
hai mit phing hinh chiéu mdi. Vi vay van dé chi 1a thuc hién lién tiép céc phép
thay doi mit phing hinh chiéu diing va mit phing hinh chiéu bing da trinh bay
d trén. Chezlng han, ta thay P,, dugc hé théng P,-P'; Tiép do’1dy P,-P', lam géc,
thay P, dé c6 mot hé théng hoan toan mdi P',-P',.

Hinh 7-7 trinh bay cdch vé cac hinh chiéu cia mot diém A khi thay doi
céc mit phing hinh chiéu theo trinh ty trén.

Chiiy : Khivé A", ldy do xa A,"A", = A,' A, chii khong phdi A A,.

Vi du :Tim khodng cach tii diém A dén dusng thing BC. (H-7.8)

Giai : Goi AH 1a khoang cach tti A dén BC . Muén ¢6 dudc do 16n clia
AH trén hinh chiéu, ta bién d6i hinh chiéu sao cho BC vuéng géc vdi mit

phing hinh chiéu. Lic d6 AH song song vdi mit phing hinh chiéu viia ndi va
dé dang vé dugdc hinh chiéu mdi clla AH.
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Hinh-7.7 Hinh-7.8

Vay ta cd cac budc giai nhu sau:

~Thay déi P, thanh P', dé dua BC // P',.

-Thay d6i P, thanh P', d€ dua BC L P',.

(Cach vé nhu céc vi du 6 trén)

Trén hinh chiéu bing mdi , ta cé A" H', = AH.

Dé v& cdc hinh chiéu ci cta H, ta vé A,H', 1 B',C', vi géc vudng dinh
H ¢6 canh BC // P', ; hodc hiu cach khéc, trong hé théng méi AH la dudng
bing ( hinh chiéu bing thé hién do 16n that doan thing) nén vé ALH', // x". Tu
H',, suy ra H, réi H,. .
7.2-PHEP QUAY QUANH PUGNG THANG CHIEU BANG:
Phép quay quanh dudng thing chiéu bing t 1a mot phép doi hinh, trong do :

-M&i diém A ting véi mot diém A' trong mot mit phing vudng gdc véi
t. (H-7.9)

-Khoéﬁcé_cil tii A va A' dén t bing nhau : OA = OA'.

-Goc (OA,0A") = a ¢o hudng cho trude

Ta goi t 1a truc quay va OA la ban kinh quay.

Nhdn xet :

-Hinh chiéu diing cdc diong thdng néi cdc diém tiong ving song song vdi
truc hinh chiéu x.

-Hinh chiéu bdng ciia goc ( 52 ox ") bang chinh no.
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*Dé thdy trén hinh chiéu bdng ,phép quay quanh diong thdng chiéu
bdng thé hién nhu phép quay quanh mot diém trong hinh hoc phdng.

Hinh-7.9 Hinh-7.10

7.3-PHEP QUAY QUANH DUONG THANG CHIEU PUNG:
Ta ¢ dinh nghia va tinh chit cla phép quay quanh dudng thing chiéu ding
tuong ty nhu muc 7.2 .Hinh -7.10 thé hién diém B quay quanh tryc t vudng goc
P, dén vi tri méi M' géc quay .
7.4-PHEP QUAY QUANH PUONG BANG:
Day 1a phép quay quanh truc va truc xoay la mot dudng bang.

Ta xét mot diém M quay quanh duong bing h dén vi tri M' cung do cao
voi h (H-7.11).

+M,M', vudng géc véi h, vi mit phing cic ban kinh quay OM.OM'
vuong goc vdi h.

+O,M, = OM vi OM di song song vdi P,. T dé mudn vé diém M', ta
tién hanh nhu sau:
-Veé do Idn ciia ban kinh quay OM. Trén hinh vé ta dung phiiong phdp tam gidc
O,M,=0OM.
-Ddt trén duong thang O,.M, ( L h,) doan O,M', = O,M, ( ta cé M', hodc M"", ).

Vi duy tng dung: Tim d¢ I6n cua tam gidc ABC bing phép quay quanh
dudng bing. ( H-7.12)

Giai: V& mot dudng bing clia tam giac ABC, ching han AD. Quay diém
B hoic C quanh AD dén cung do cao véi AD. Vi tri mdi cda C 1a C'. Tt d6 suy
ra vi tri méi B' ctia B. Chu y ring diém D ndm trén truc quay nén khong thay
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d6i vi tri, B,B', vudng gdc véi h, . Trén hinh-7.12 A",B",C', = ABC vi ABC da
song song vdi P,.

A'IEA] *

Hinh-7.11 Hinh-7.12

7.5-PHEP QUAY QUANH PUONG MAT:
Tuong ty nhu muc 7.4 ta quay mit phing dén song song véi P, véi truc quay la
dudng mit clia mit phing. .
7.6-PHEP GAP MAT PHANG QUANH CAC VET :
7.6.1-Phép gdp mdt phagng quanh vét bing:
Phép gap mit phing quanh vét bing 14 phép quay mit phdng quanh vét bing
clia n6 dua né dén trung véi mit phang hinh chiéu bing.

Ta xét mot diém N gap quanh vét bing mo dén vi tri N' thudc mit
phing P1 hay c¢6 do cao bing khong: (H-7.13)

Hinh-7.13 Hinh-7.14
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-NIN'l vudng géc vdi ma vi mit phing cac ban kinh quay ON, ON' vudng géc
v6i ma..

-Sau khi gap doan X, N' bing thuc nén dit X,N'= X,N.

-X,N'1a vi trf gap cta vét diing n's,.

Trén hinh 7.13 ¢ vé vi tri gap clia diém A thudc mit phidng bing cach
gin A vao duong thing MN cilia mit phing.

Vi du: V@ trong mit phing o (mg,n,) mot tam gidc déu ABC. Canh AB
cua tam giac da cho. (H-7.14)

Gidi: D€ xdc dinh dinh C ta gap mit phing o ching han vao mit phing
P,. Viéc gap dudgc thyc hién bing cach quay mot diém N thudc vét diing ctia o
nhu viia trinh bay & hinh 7.13. Vét ding n, cta mit phing gip thanh n',, =
X,N'. Hinh gip cta AB la A",B',, vé dugc bing cach gin nd 1én dudng thing
IK.Vil € n,
Nén I' thuoc n'a ; K € ma nén K = K'. Véi A", B', lam canh, vé tam giac déu
A'B',C'\. A"B',C', chinh I3 hinh gap clia tam gidc ABC can vé. Sau d¢ theo C',
xac dinh C, va C,.
7.6.2-Phép gdp mdt phdng quanh vét diing:

Hoan toan tuong ty nhu phép gap mit phing quanh vét bing.
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PhdnlIII: DPUONG VA MAT- CAC BAI TOAN
VE GIAO

Chiiong tim: BIEU DIEN PUONG VA MAT

$.1-CAC HINH PHANG CO PIEN:
8.1.1-Tam gidc :

Dé bidu dién dd thic cla mot tam gidc bét ky, ta cho dd thic cla ba
diém bat ky 1a ba dinh cia tam gidc.

Dé biéu dién db thic cia mot tam gidc da duge xac dinh kich thudc ,
hinh dang thudéc mot mit phing nao dd, ta st dung phép gap quanh mit phing
dua mit phing di cho vé trung véi mit phang hinh chiéu. Trén hinh-7.14, muc
7.6.1 , da trinh bay viéc st dung phép gap quanh vét bing dé dung mot tam gidc
déu, canh a thudc mit phing a (my, ng).
8.1.2-Hinh binh hanh, hinh thoi :

Do phép chiéu vudng géc bao ton tinh song song va ty sd don cia ba
diém thing hang, nén ta ¢ cac hinh chiéu clia mot hinh hanh 1a céc hinh binh
hanh. Trén hinh-8.1, biéu di&n mot hinh binh hanh ABCD.

Trudng hop hai dudng chéo cla hinh binh hanh théa man vudng gdc
trong khong gian, thi hinh binh hanh tré thanh hinh thoi. Hinh-8.2, biéu dién
mdt hinh thoi ¢é dudng chéo AC 1a dudng bang.

Hinh-8.1 Hinh-8.2

41



8.1.2-Hinh chi nhdt, hinh vuéng:

Dé bicu didn mot hinh chi nhat ,ta nén chon mot trong hai cip canh
song song véi mit phing hinh chiéu . Khi dé gc¢ vudng trén hinh chiéu tuong
ting dugc bao tén. Hinh-8.3, bi€u dién mot hinh chi nhat cé cip canh 1a dudng
bang.

Trong trudng hop can biéu dién mot hinh chi nhat ¢ kich thude cho
trudc hay mot hinh vuéng cé canh cho trudc , phuong an tdt nhat 1a st dung
phép gap dua mit phing da cho vé tring vdi mit phing hinh chiéu. Hinh-8.4,
biéu di&n mot hinh vuéng ABCD.

B, G
N,
A4
? D, Xo A2
X o)
B,
D, B,
N',
IA1 D'l Cl
C, o h,
ll 1 |1 m(l
D, n'e B,
Hinh-8.3 Hinh-8.4

8.2-DUONG CONG:

8.2.1-Khdi niém:

Puong cong hinh hoc ¢d thé xem nhu 13 qui tich cia mét diém chuyén dong
theo mot qui luat nao dd. Nhiing dudng cong phing hay gip 1a nhing dudng
bac 2 nhu dudng tron , elip , parabol , hyperbol. CS thé néi elip , parabol ,
hyperbol 1a nhiing dudng cong bac 2 1an lugt khong c¢é di€ém vo tan, cé mot
diém vo tan, ¢ hai difm vo tan. Dudng tron dudc xem nhu elip dic biét ¢6 hai
truc bing nhau.

8.2.1-Hinh chiéu ciia mét dvuong cong:

C4c tinh chat:

1/ Hinh chiéu xuyén tdm hay song song cta tiép tuyén clia dudng cong tai mot
diém ndi chung 1a tiép tuyén cia hinh chiéu dudng cong tai hinh chiéu diém dé.
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(H-8.5)

2/ Hinh chiéu cla dudng cong dai s bac n ,ndi
chung 13 mot dudng cong dai sé bac n. ©
3/Hinh chiéu vuong gdc ctia dudng cong dai sé

A A o 2 A ’, , N A
bac n 1én mit phing d6i xing cua ndé 1a mot

dudng cong phing dai s6 c6 bac n/2. @)
*Chii ¥ rdng hinh chiéu ciia elip, t

parabol, hyperbol ldan higt la elip, parabol, D
hyperbol. Hinh-8.5
Khi vé chung ta can quan tdm dén cdc truc déi xing hodc hinh chiéu truc

ddi xting clia chung. Hinh chiéu song song cua cip dudng kinh lién hop ctia elip
1a cdp dudng kinh lién hgp cia nd. Riéng dudng tron ta phai khao sat thém dudi
day.

8.2.2 Duong tron:

Hinh chiéu vuéng géc cia duong tron néi chung la mét elip. Vi truc dai 1a
hinh chiéu cia dudng kinh dudng tron song song véi mit phing hinh chiéu
tuong ting. Do d¢ truc dai cua elip bing dudng kinh cia dudng tron dugc chiéu.
Cip duong kinh lién hop cua dudng tron 1a cip dudng kinh vudng gdc nhau.

Vi du: Hay vé hinh chiéu cua
dudng tron tam O, ban kinh R thudc mat
phing o vuéng géc P,.

Giai: Hinh chiéu diing cla dudng
tron tim O , ban kinh R 1a doan thing X
C,D, = 2R va C,D, € a,. C6 thé xem
day la mot elip vdi truc dai C,D, va truc

ngan bing 0.

Hinh chiéu bing dudng tron la
elip, tAm O, truc dai A;B, = 2R , hinh
chiéu clia dudng kinh AB song song miit

hing hinh chiéu bing P,. Truc ngin la
prans wnn & S Hinh-8.6 B
C,D, vudng goc A ,B,.
Vi du: Hay vé hinh chiéu clia dudng tron tam O, ban kinh R thudc mit
phéng o (h,f).

Giai: Trén hinh-8.7 vé hinh chiéu ding va hinh chiéu bing cliia mot
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Dudng tron nim trong mit phing o
(h,,f). ’Tém O va ban k,inh T la nhiling 5 \
yéu td da cho. Hinh chiéu bang va hinh >/

h.

chiéu diing cia dudng tron dudc biéu
dién 13 céc elip.Elip hinh chiéu béng

cd truc dai song song v4i h va bang 2 r.
Elip hinh chiéu ding c6 truc dai song

song f va bing 2 r . D& x4c dinh céc
truc ngin cla cac ellip d6 ta gap mit

\
phing dén trung P,. Hinh chiéu bing %
cua dudng tron sau khi gap 1a dudng V', 1
va dua vao dudng tron niy ta suy ra M, \

h

truc ngin cua cdc ellip hinh chiéu.

Trén hinh vé cing chi r6 cach vé hinh f, o
chiéu bing mot diém M bat ky cta .
duong tron. o Hinh-8.7
8.3-CAC PA DIEN TRONG KHONG GIAN:
8.3.1-Cdc khdi niém va qui tic biéu dién:

Da dién 1a mot mit kin tao thanh béi céc da
gidc phing gin lién vdi nhau béi cac canh (H-8.8).
Céc da gidc tao thanh da dién goi 1a cac mit cua da
dién. Cdc canh va cdc dinh cda da gidc goi 1a céc
canh va cdc dinh ctia da dién. Nhiéu khi ngudi ta
cling goi vat thé gidi han bdi cac mit cla da dién 1a
da dién. D€ tranh nhdm 14n ta théng nhat da dién 1a
mdt madt. Nhu vdy cac mét hinh thap, hinh lang tru .
< . . Hinh-8.8
,.. .1a cac da dién dac biét.

Dé biéu dién mot da dién ta chi can biéu din cac canh hodc cac dinh cia
da dién dé. Chu y cdc canh nim bén trong cdc dudng bao trén hai hinh chiéu
phai dugc xét thiy khuét.
8.3.2-Biéu dién i dién :

Hinh-8.9 biéu dién mot tii dién SABC. Trén hinh chiéu ding dudng giy
khic kin S,A,B,C, 1a dudng bao quanh hinh chiéu ding, trén hinh chiéu bing
duong gay khuc kin S,B,A,C, la dudng bao quanh hinh chiéu bing .
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Cic canh S,A,, B,C, 6 hinh
chiéu bing va S,B,,A,C, & hinh chiéu
ding dudc xét thay khuét nhd cac diém
cung tia chiéu ding va cung tia chiéu
bing nhu da biét.

Gia st biét M, cla difm M
thudc tf dién, hdy vé M,. D& thiy co
hai diém M ma cac hinh chiéu ding
cua chung trung nhau , mdt mit thudc
SAB, mdt mat thuéc SAC. Ap dung
bai todn co ban thudc cac mit phing
trén, ta vé dudng SM ching han. G
hinh chiéu bing thdy ré hai diém M,
vaM',. Hinh-8.9

8.3.3-Biéu dién mdt thdp :

Bi€u dién mot mit thp khi biét mit phing ddy, chiéu cao va cac chan.
Hinh-1.8 cho vi du v& viéc biéu didn mot mit thap ma mit ddy xac dinh béi
hinh vudng c¢é tam 1a O va mot canh ndm trén dudng bang h.

Dé xay dung hinh vuéng ta
c6 thé st dung céc phép bién doi da
biét , nhu phép gap da ndi & cac
phin trén. O day s& st dung
phuong phép thay d6i mit phing

hinh chiéu ding dua mit phing day
tré thanh chiéu ding khi chon truc
X' Vuong goc Vdi hinh chiéu béng

cua hinh vuong, dlnh cua mit thap

va viéc xac dinh cdc hinh chiéu ban
dau cla cac diém S,A,B,C,D dudgc
chi r6 trén hinh-8.10. Hinh vé cling
trinh bay mot diém M thudc mit
thap.

8.3.4-Biéu dién mdt ldng tru : Hinh-8.10
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n Hoan toan tucng ty nhu déi
voi mat thap. Hinh-8.11 trinh bay
cach dung mot mit ling tru biét
diay ABC thudc mit phing P, va
mot canh CD , dong thdi ling tru

niy cé mit day thd hai DEF vuéng

gdc vdi cac canh. Phuong phap su
dung don gian 1a dua cdc canh cua
lang tru thanh dudng mat nho phép
thay d6i mit phing hinh chiéu
ding mdéi. Hinh v€ cling chi r6 cac
hinh chiéu clia mot diém M thudc
lang tru da cho.

8.4-BIEU DIEN MAT CONG:
8.4.1-Cidc khdi niém va qui tic biéu dién:
Ta ¢ thé xem mit cong 1a qui tich clia mot dudng chuyén dong theo mot qui
luat hinh hoc nhét dinh. Dudng chuyén dong goi la dudng sinh . Dudng sinh ¢é
thé 14 duong thing hodic dudng cong va c6 thé bién dang trong qua trinh hinh
thanh mat.

Néu dudng sinh 1a dudng thing thi mat tao thanh goi la mit k&. C6 loai
mit ké khai tridn dugc va mit k& khong khai trién duge.

Nhiing mit hinh hoc thudng gip 1a: Mit nén ,mit tru , mit cau, elipsoit,
hypebolit, paraboloit , mit xuyén , mit xoin

Biéu dién mot mit 1a bidu didn mot sé thanh phan cla mit di x4c dinh
mit d6. D€ d& hinh dung ta thudng biéu didn mit bing dudng bao hinh chiéu va
dudng chuyén tiép clia mit trén hinh chiéu.
8.4.1-Mit non:
M3t nén la mit tao thanh bédi dudng thing chuyén dong di qua mot diém cb
dinh goi 1a dinh clia mit nén va tua trén mot dudng cong goi la dudng chuin
cua non.
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Hinh 8.12 bifu difn mot phan cla mit nén bac 2 gidi han ti dinh S dén
dudng chudn béc 2 (c). Cling ¢ thé xem (c) 1a hinh phing lam thanh ddy non.
Phan thdy khuit nhu hinh v&. Trén hinh chiéu ding m,, n, 1a cdc dudng sinh
bao. O hinh chiéu bang ta khong vé m, n, vi chung 1a dudng sinh binh thudng.
Pudng bao clia hinh chiéu bing 13 p, va q,, hinh chiéu cta p, q khdc m, n.

Trong tai liéu ndy chi nghién ctu nén bac 2 , cho nén khi néi mit nén ta
hiéu 1a nén bac 2.

Gia sti biét M, ctia diém M thudc ndn, hdy vé diém M,.

D& thdy c6 hai diém M ma M,=M', . Ta v& cac dudng sinh SM va SM'
tuc la S,M, = S,M",. O hinh chiéu thay r6 hai nghiém M, va M', .Theo hinh da
cho M, khuét vi S,A, khuit va M', thdy vi S,B, thiy; M, thdy vi S,A, thiy va
M, khuét vi S,B, khuat.

Hinh-8.13 biéu dién mit ndn tron xoay, truc vudng géc véi P,. Trudng
hop nay ndn 1a ndn 1a non tron xoay, vay dé vé mot diém thudc nén ta cd thé
gén diém d6 vao mot dudng sinh hogc dudng bac 2 thudc myit phing song song
v6i mit phing cua dudng chuan di qua diém dd. |

S,
X
X
(c))
S :
Hinh-8.12 Hinh-8.13
8.4.2-Mat tru:

Mt tru 13 mit k& khai trién duge. CS thé xem mit tru 1a mit nén véi dinh 6 vo
tan. Hinh-8.14 biéu din mot mit tru bac 2 bing cac dudng sinh bao cta cac
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hinh chiéu va dudng chuln (c) 1a dudng bac 2 ma hinh chiéu bing 13 dudng tron
, hinh chiéu diing 1a doan thing .Gia st biét hinh chiéu ding M, cla diém M
thudc mat try, hay vé M, . Tuong tu nhu trén mat non ta vé qua M duodng sinh
hodc dudng bac 2, (c¢') thudc mat phﬁng song song v4i mat phﬁng cua (c) .Sau
khi xdc dinh tam I cta (¢') , vé (¢';) tdm I, tiép xuc véi cac dudng bao véi hinh

©)™T Hinh-8.14 |
8.4.3-Mit cdu: Hinh-8.15
Miit cAu la mit bac 2 va la mit tron xoay . Hinh-8.15 biéu dién mit ciu tAm O
ban kinh R. Céc hinh chiéu clia mit cau la cac dudng tron tim O,, O, ban kinh
R; dudng tron (a,) 1 hinh chiéu diing cia dudng tron 16n (a) thudc mit phing

song song vdi P, ,dudng tron (b,) 12 hinh chiéu ding cia dudng tron xich dao
(b). Nhiing diém thudc ndia trén cla mit cdu dugc thiy & hinh chiéu bing.
Nhiing diém thudc nia tridc clia mit ciu dude that ¢ hinh chiéu ding. Gia st
biét M, ctia diém M thudc mit ciu , hiy vé M,.

Qua M, ta vé dudng tron thudc mit phing song song vdi P, ( hodc véi
P,) dé v& hinh chiéu cta nd 1a dudng thing hodc dudng tron & hinh chiéu con
lai.
8.4.4-Mat xuye"n:
Mit xuyén 1a mit tron xoay bac 4 ,tao thanh bdi mot dudng tron quay quanh
mot truc thudc mit phing cia dudng tron nhung khong qua tam.
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Néu truc khong cit dudng tron ta ¢é xuyén hd, néu truc cit dudng tron
ta ¢6 xuyén kin. Mit xuyén thuong biéu dién & vi tri dic biét, truc tron xoay
thudng chon vudng géc véi mit phing hinh chiéu, lic dé cc dudng bao hinh
chiéu vé dugc dé dang. :

Hinh-8.16 , bidu dién mot !
mit xuyén vdi truc t 1a dudng thing
chiéu ding. Hinh chiéu diing: a, va
b, 1 hinh chiéu cta cac dudng tron
vi tuyén sinh ra do diém thudc

duong tron sinh (c), cach xa truc T
nhét. Hai vi tuyén a va b thudc mt

phing déi xing cia mit xuyén
vuong goc vdi truc t. Hinh chiéu
bdng: ¢, va ¢, 1a hinh chiéu ctua
duong tron sinh (¢) 6 vi tri thudc
mat phéng qua truc t va song song
véi P,, d, 1a hinh chiéu cla dudng
tron vi tuyén cé dudng bing trung
binh cong cdc dudng kinh ciaavab /
, d, tring véi hinh chiéu diing cﬁa__c_ L

T

dudng tron qui tich tim cua 1\
(c).Nhiing diém thudc nta trén va

i
!
1
|
i
|

:
i !
gi(,ii han tu hai, duong tron d dudgc Hinh-8.16 |
thay & hinh chi€u bang. i
Nhiing diém thudc nifa trude clia xuyén gidi han bdi hai dudng tron a va b dudgc
thdy & hinh chiéu ding. Gi si, biét hinh chiéu bing M, cta diém M thudc mit
xuyén, hay vé diém M,.

Qua M ta vé hai dudng tron vi tuyén e va g (e,;=g,) . Trén hinh chiéu
ding ta thdy r6 bén nghiém: M,, M',, M",, M.

49



Chiong chin: - MAT PHANG TIEP XUC MAT CONG

9.1-KHAI NIEM :

Tiép tuyén tai mot diém ctia mot dudng cong thudc mit cong cing goi
1a tiép tuyén ctia mit cong tai diém d¢ .

Néu tai mot diém clia mit cong c6 vo sé tiép tuyén cling thudc mot mit
phing thi mit phdng nay goi 1a mit phing tiép xuc clia mit cong tai diém dé
Miit phing tiép xuc thudng dugc dung dé vé tiép tuyén cua giao hai mit , vé
dudng bao cla bong trén hai mit ...

9.2- MAT PHANG TIEP XUC VOI MAT KE :

Néu mot mit phﬁng tiép xtc v6i mot mit ké tai mot diém thi nd thude céc
dudng sinh thing cia mit ké qua diém dé .Néu mit phing tiép xuc véi mit ké
doc theo mot dudng sinh thi mit ké nay khai trién dugc , nhu mit ndén ,mit tru
... Sau day , ta xét vai vi du :

9.2.1- Mt phdng tiép xiic véi mdt non :
Vi du 1 : Qua diém M ctia mit nén ,hay
vé mit phing tiép xtc véi nén (H-9.1).
Giai : Mit phing tiép xuc phai v& dugc
x4c dinh bdi dudng sinh tiép xic SM va
mot tiép tuyén cia mit non tai mot diém

nao do thudéc SM .Vay tai chan N cia
dudng sinh SM trén dudng chudn (c) ,ta
vé tiép tuyén t clia (c) ,tiép tuyén t thudc

mit phing cla dudng chuidn (c), theo

muc 9.1,t cling 13 tiép tuyén clia méit non . Hinh-9.1

Vi dy 2: Qua di€ém A ngoai mit nén S. Hay v& mit phing tiép xdc véi nén
(Hinh -9.2) .

Giai :Mit phing tiép xic phai v& thudc dudng thing SA va tiép xic doc theo
dudng sinh d clia mit nén . Mit phing nay cit mit phing cla dudng chuan theo
tiép tuyén t cla (c) .Vay ta vé giao di€ém M' ciia SA vdi mit phdng dudng chuin
, rdi tii M v& tiép tuyén véi (c); SA va t xac dinh mit phing can v& .Bai toan c6
hai nghiém hinh .

9.2.2-Mdit phdng tiép xiic vdi mdt tru :
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Vi du : Hiy vé mot mit phing mit
phing song song véi dudng thing g va
tiép xdc v6i mit tru .(Hinh- 9.3)

Giai :Mit phing phai v& ,thudc dudng
sinh tiép xdc cda try va thudc mot

dudng thing song song vdi g. Vay
phuong cta mit phing tiép xuc da biét.

Qua mdt diém K tuy y ,ta v& hai dudng
thing a va b 14n lugt song song véi g

va dudng sinh cta tru.Mit phing (a,b)
cit mit phing cla dudng (c)theo giao
tuyén m, song song vdi tiép tuyén t véi

(c) can v&. (t la giao clia mit phing
tiép xuc v6i mit phing dudng chuin
). Hinh-9.2

Do d6 ,sau khi v& m, ta v& tiép tuyén t clia (c) song song vdéi m va tui tiép diém,
vé dudng sinh tiép xuc d cta tru .Mt phing cin dung 1a (t,d). N6i chung bai
toan co hai nghiém hinh.

Hinh-9.3

9.3-MAT PHANG TIEP XUC MAT TRON XOAY :
Néu mit phing tiép xtc véi mit tron xoay tai mot diém thi nd vuong géc véi
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mit phing kinh tuyén di qua diém d¢ . Nhiing mit phing tiép xtc mit tron xoay
va cit truc xoay tai di€ém A thi tiép xuc vdi mit non tron xoay dinh A, cung truc
vG6i mit tron xoay . Mit nén nay tiép xuc véi mit tron xoay theo vi tuyén v, quy
tich céc tiép diém cta cac mit phing tiép xuc ndi trén véi mit tron xoay. Nhiing
phap tuyén (vudng gdc vdi mdt phdng tiép xiic tai mot diém cia mdt ) cta mat
tron xoay ¢4 chan nim trén mot vi tuyén thi déng quy trén truc cia mit tron
xoay .(Hinh-9.4) A

Mt phing tiép xuc

o Phap tuyén
Tuyén tiép

Vi tuyén tiép xuc

Mt phing kinh tuyén

. ] . Hinh-9.4
9.3.1-Mit phang ti€p xuc véi cau :

Mt phing tiép xuc vdi clu thi vudng gde vdi ban kinh cau tai diém do .

Vi du : Qua di€ém M ctia mit ciu tdm O , hiy v& mit phing tiép xtc vdi cau (H-
9.5).

Giai : Mt phing tiép xic vdi mit ciu vudng gdc véi ban kinh OM . Do dé mit
phing tiép xuc dugc v& bdi dudng bing h va dudng mit f qua M déu vudng gdc
v6i OM .(Ap dung dinh ly vé& dudng thing vudng géc véi mit phing ). Ciing c6
thé hi€u cach khac : Qua M v& hai dudng tron ctda cau 1an lugt thude cac mit
phing song song véi P, va P, , v& cdc tiép tuyén h va f vdi cac dusng tron trén
tai M .

9.3.2-M:it phiing tiép xic véi miit xuyén :

Vi du : Qua diém A clia mit xuyén ,hay vé mit phing tiép xuc vdi mit xuyén
(H-9.6) .

Giai : Mit phing tiép xuc c6 thé duge vé bing t va u lan luct 1a cac tiép tuyén

clia 4 vi tuyén va kinh tuyén qua diém A cla mit xuyén . Nhu trén hinh-9.4

muc 9.3), u 1a dudng sinh ctia mit ndn tiép xic véi mit xuyén theo vi tuyén qua
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A . Do dd ta vé dudng sinh bao u' cia mit nén d6 , dugc dinh ndn S va tao ra
|

duong sinh u can tim . i

(a,)

'Hinh-9.5

9.4- VAI VI DU UNG DUNG :

Vi du 1 : Qua dudng thdng d , hdy v& mit phing nghiéng v6i mit phing P, mot
goc ¢ (H-9.7) . S, :

Gidi : Mit phing phai dung la mit I

phing tiép xdc véi mot mit ndn tron

xoay truc thdng ding, dinh S thudc

v6i mit phing P, 1a ¢ . Lay diém S tuy
y thudc d , v€ mit non tron xoay dinh t=t,
S , hinh chiéu ding dudng sinh bao
nghiéng vdi dudng nim ngang goc ¢.

I
|
|
!
dudng thdng d va gdc cia dudng sinh d, :
i
|
|
|
|

Tu giao diém M ctla d va P,, vé tiép
tuyén d cla dudng tron ddy (c). Mit

phéng can dung 1a (d,t).
Bién luan : Goi o 13 géc nghiéng cda d
VGi P, .

-a<@:2nghiém, o= : 1 nghiém,
P St ? gHie Hinh -9.7
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o> @ : vO nghiém .
Vi du 2: Hiy vé dudng bao hinh chiéu bing clia mit ndn tron xoay , biét

hinh chiéu ding clia mit nén va tryc 1a dudng mit . 2

Giai : Budng bao hinh chiéu bing ‘
clia mit non 1a hinh chiéu cia nhiing
mit phing tiép xuc véi mit nén va

vudng goc véi P, . Chung ciling tiép
xtic véi mit cdu nao do noi tiép véi
mit nén . Bai todn chuyén thanh : v&
v K K , A o A
madt phang thang dung qua mdt diém

cho trudc va tiép xuc vdi mit cau .Vay
ta vé mot mit cau tim O tuy y thudc

truc t cua nén va tiép xuc vdi nén .Dé

dang vé dugc hai mit phing chiéu

bing thudc dinh S va tiép xuc véi mit
cau .Trén hinh-9.8 , cdc hinh chiéu

bing cua hai mit phing trén cing 1a

Hinh -9.8

hai tiép tuyén clia dudng tron xich dao
diquas, .

Nhdn xét : hai diém T, va T,' viia thudc dudng bao hinh chiéu bing cta
non , viia thudc dudng bao hinh chiéu bing cta cau . Do d6 , ching la hinh
chiéu cta cdc giao diém cta dudng tron xich dao ctia mit ciu va dudng tron
tiép xic m clia mit cau va mit nén .Nhan xét trén cling dung vdi mit tron bét
ky ¢4 tryc la dudng mit .Do dd ta ¢ thé v& dudng bao hinh chiéu bing cla mit
tron xoay bat ky , bing cach vé nhiéu mit cau ndi tiép mit tron xoay dé . Mdi
mit ciu cho ta cip diém T, , T,' tuong tu nhu trén . Tap hop céc cip diém T, ,
T,' cho ta dudng cn vé . Cling ¢d thé hiéu dudng bao hinh chiéu bing clia mot
mit tru chiéu bing tiép xic véi mit tron xoay viia noi .

Vi du 3 : Hay vé dudng bao hinh chiéu bing clia mit tron xoay , biét hinh
chiéu ding va truc 1a dudng mit .

Giai : Theo nhan xét trén , ta vé nhiéu mit ciu noi tiép mit tron xoay .Cac
ciap diém T, , T,',... cho ta dudng bao cta hinh chiéu bing a, cin v& (H-9.9)
.Trén hinh chiéu ding , dudng ndi lién cac diém T,, T, ... 1a hinh chiéu diing a,
cua duong tiép xuc gitia mit tru chiéu bing va mit tron xoay .
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Vi du 4 : Cho mit tru xac dinh bdi dudng chudn ¢ , phuong dudng sinh's cta

mit try va mit phing P . Hiy v& difm
gan nhat va xa nhat (ddi vdi P,) cla giao
tuyén cta mit tru va mit phing .(H-9.10)

Giii : Goi cdc diém vua tim 1a M va

phéi 13 nhiing dudng mit cia mit phing
P ddng thdi thudc mit phing tiép xic vdi
mit tru . VAy ta phai vé mit phing tiép
xuc v4i mét tryu va song song vdi duong
mit cua P . Cach lam nhu vi dy hinh-9.3 .
Sau khi vé& dudc cic dudng sinh tiép xic ,
ta tim cac giao diém cla chung véi mit
phing P 1a c4c diém M, N can tim .(sinh
vién vé nét di€ém M trén hinh-9.10, phan
nétmag ).

Ng

P

T,

2

4/'
-

Hinh-9.10
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Chuiong 10: GIAO TUYEN CUA MAT PHANG
VA MOT MAT

10.1-KHAI NIEM:

Giao tuyén clia mit phing véi mot mit 1a tap hop cac diém chung cta mit
phéng va mit d6 . Giao tuyén cta mit phing véi mot da dién thudng la mot da
gidc ma cac dinh 1a giao di€m céc canh da dién v6i mit phing .Giao tuyén cla
mit phing véi mot mit bac n thudng la mot dudng bac n .VSi midt nén bac 2,
giao tuyén 1a :

+ Elip, néu mit phing cit tit ca cac dudng sinh clia mit nén . Elip suy bién
thanh mot diém néu mit phing dé di qua dinh non .
+Hyperbol , néu mit phing song song véi hai dudng sinh clia nén . Hai dudng
sinh nay chinh 13 hai phuong tiém can cta Hyperbol . Hyperbol nay suy bién
thanh hai dudng thing néu mit phing di qua dinh non .
+Parabol ,néu mit phing song song véi mot dusng sinh clia nén . Dudng sinh
nay cho phuicng tryc cta Parabol . Parabol suy bién thanh dudng sinh néu mit
phéng dé di qua dinh ndn , mit phing trd thanh mit phing tiép xuc vdi nén , ¢6
thé hiéu duong sinh tiép xic chinh 1a giao tuyén cta mit phing véi nén . Tui d6
ta ¢6 thé doan nhan dang giao tuyén clia mit phing vdi nén bac 2 ¢d dudng
chudn 13 elip hay dudng tron bing cach nhu sau : - Ta vé mot mit phing di qua
dinh non va song song vdi mit phing da cho , néu mit phing viia vé khong cit
, cit tai mot diém , cit tai hai diém thi giao tuyén lan lugt 1a : Elip , Parabol
,Hyperbol .

V6i mit tru bac 2, dudng chuén 1a elip hodic dudng tron ,giao tuyén 1 :

+Elip, néu mit phing cit tit ca cac dudng sinh cta tru .

+Hai dudng sinh néu mit phing cit mit try va song song véi phucng cia
try .

+Mot dudng sinh néu mit phing tiép xuc vdi tru . C6 thé hiéu dudng sinh
trén 1a dudng sinh kép cua glao tuyén suy bién .
10.2-TRUONG HOP BIET MOT HINH CHIEU CUA GIAO TUYEN
10.2.1-Néu mit da cho 13 mdt ldng tru hodc mdt tru chiéu (dudng sinh la
dudng thing chiéu ) , mit phing la bat ky thi mot hinh chiéu cla giao tuyén
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trung vdi hinh chiéu suy bién cta ling try hodc try . V& hinh chiéu thi hai cla

giao tuyén bing cach 4p dung bai toan vé diém , dudng thing thudc mit phing .

Vi du 1 : Hay veé giao
tuyén mit phdng o va mit
ling tru chiéu bang abc .

Giai : Giao tuyén la
tam giac ABC ma A, = a,
,B, =b,,C, =¢,. Nho bai
toan co ban diém , dudng
thing thuoc mit phing ,

d& dang v& dugc A,B,C,. ¥

Phan thdy khuét thé hién
nhu hinh v& (H-10.1) .

Hinh-10.1

Vi du 2 : Hiy vé giao tuyén mit phing o va mit tru tron xoay ,Truc T

vuong goc vdi P, (H-10.2) .
Giai : Nhin hinh chiéu
bing ,Ta biét giao tuyén 1a mot
elip ma hinh chiéu bang clia nd
e, trung vdi hinh chidu bing
cla mit tru .Do tinh d6i xiing
,d& thiy ring truc dai AB cla
elip thudc giao mit phing P va
truc ngan CD bang dudng kinh
mat try .
Vi truc T vudng goc véi P,
nénmit phing déi xing Q la
mit phing chiéu bing .
ViQ L Tnén Q, L m,,do do
AB 13 dudng déc nhat cia P
ddi véi P, va CD 1a duong

Ng,

mg

Hinh-10.2
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béng clia P . Trén hinh chiéu bing : A,B, L C,D, .Hinh chiéu ding claelip la e,
nhan A,B, va C,D, lam cdp dudng kinh lién hop . AB 1a dudng ddc nhat déi véi
P, nén A 1a diém cao nhét , B 1a diém thap nhét cta elip .T, , T,' 1a hai tiép diém
clia e, v6i dudng sinh bao mit try va ciing 13 gidi han thdy khut cta e, .Dudng
mat fxac dinh T, , T,' .
10.2.2-Néu mit phing da cho 1a mit phing chiéu ,mit kia 1a bt ky thi mot
hinh chiéu clia giao tuyén thudc hinh chiéu suy bién cia mit phﬁng . Ap dung
bai toan vé diém thudc mit vé& hinh chiéu thi hai cta giao tuyén .

Vi du 1 : Hay v@ giao tuyén mit phing chiéu ding P va mit thap SABC .

Giai : Nho hinh chiéu ding ta thdy ro giao tuyén 1a tam giac DEF ma
D,E,F, thudc a, .D& dang vé dugc D,E,F, , thdy khuét cia giao tuyén dugc thé
hién trén hinh veé (H-10.3) .

Vi du 2 : Hay vé giao tuyén cta mit phing chiéu dling oL va méit non tron
xoay , truc thing diing (H-10.4) . q ESQ

Hinh-10.3 Hinh-10.4

Giai : Vi mit phdng a ¢ hinh chiéu ding suy bién thanh dudng thing o,
nén ta biét o cdt tit cd cdc dudng sinh cla mit non S .Giao tuyén la elip ma
hinh chiéu ding 1a A,B, thudc o, .AB 1a truc dai cta elip , truc ngin CD c6
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hinh chiéu ding C, =D, = O, hinh chiéu tim O cta elip .0 hinh chiéu bing
AB, L C,D, (vi CD L P,) nén chung 1a hai tryc cta elip hinh chiéu bing clia
giao tuyén .Ta v& C,D, nho dudng tron thudc mit phdng ndm ngang va qua CD

*Chd y : Nguoi ta da chiing minh rdng : Hinh chiéu ciia elip thuéc mdt
non tron xoay Ién mdt phdng vuéng goc vdi truc ciia non luén luén la elip .
Hinh chiéu cita dinh non la mét tiéu diém ciia elip viia ndi .

Vi du 3: Hiy vé giao tuyén clia mit phing a chiéu ding va mit ciu tam O
(H-10.5).

* e . K \ 3 (az)

Giai : Giao tuyén la duong

tron tdm I , hinh chiéu ding cta né
la A,B, € a, (via L P,), va dudng ,
kinh cda né bing A,B, . Hinh = T 171
chiéu bing dudng tron giao tuyén
la elip ma tryc dai la C,D, , hinh
chiéu ding cta dudng kinh CD
vuong goc vii P, (tic song song
véi P,), C,D, = A,B, va truc ngin
1a A,B, . Nhin hinh chiéu diing ta
thdy o cit duong tron xich dao &
hai diém T, T' (T, = T,) nén §
hinh chiéu bang T, va T', 1a hai
tiép diém cua elip va dudng bao

mit cau 13 hai gidi han thiy khuat

? .
cua elip

Hinh'10.5

10.3-TRUONG HOP TONG QUAT :
Gid st can tim giao tuyén clia mit phing va mit @.Ta cé cac budc gidi nhu sau:

a)Dung mit phing phu trg ¢ cat mit phing P va @ , sao cho giao tuyén d&
v& céc hinh chiéu cia ching 1a dudng thing va dudng tron .

b)V& céc giao tuyén phu tr¢ m va n viia néi .

c)V& céc giao difm A,Bcllamvan ...
A,B thudc giao tuyén can tim cia P va @ .

DE v& t6t giao tuyén ,cAn phai nhan xét dang giao tuyén ,dé y cac truc déi
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xung, cac diém dic biét nhu céc diém gan nhét , xa nhit , cao nht , thip nhat
hodc cac diém tai d6 ¢ hudng tiép tuyén nhat dinh ... Ngoai ra c6 thé dung bién
d6i hinh chiéu mot cach linh hoat d€ vé& bai toan giao tuyén .
Vi du 1: Hay vé& giao tuyén cia mit phing (p,q) va mit ling tru (abc) .
Giai : Ta tim giao tuyén cia cac canh a,b,c vdi mit phéng (p,q) . giao
tuyén 1a tam gidc ABC tim dugc nhd cac mit phing phu trg R, R', R" (H-10.6)

Hinh-10.6

Vi du 2: Hay v& giao tuyén cta mit phing a(h,f) véi mit ndn tron xoay
truc thing ding (H-10.7) .

Giai : Néu qua dinh nén ta vé mit phing song song vdi mit phing (h,f) thi
d& thiy mit phing viia v& khong cit ddy non (c) .Qua S vé f' // f ,giao tuyén m
clia mit phing o véi mit phing ddy ndn sé song song vdi h vi mit phing day
nén la mit phing bing .Vay tu giao tuyén M clia f' va mit phing ddy nén ,ta
vé m // h, khong ct dudng tron day (c) nén giao tuyén phai 1a elip .Cling ¢ thé
doan nhan dang giao tuyén bing cach v& mit phing déi xiing chung cia mit
phing (h,f) va mit nén Néu cac diém tim dugc cda giao tuyén nhd mit phing
d6i xiing chung & vé mot phia clia mit non so vdi dinh ndn thi giao tuyén 1a elip
DE v& céc diém cia giao tuyén ta dung cac mit phing phu trg la cdc mit phing
chiéu bing thudc truc nén dé cit non theo cdc dudng tron ma hinh chiéu bing
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clia chung cling 13 cac dudng tron .DT nhién cac mit phing phu trg trén cit mit
phing (h,f) theo céc dudng thing cu thé nhu sau:

+Mit phing déi xing Q cho hai diém A,B cia truc dai elip .A 1a diém cao
nhat, B 1a diém thip nht .

+Miit phing ¢ di qua diém gitia O ctia AB cho hai diém CD truc ng#n elip .

+Mit phing ¢' cho hai diém T,T' ma céc hinh chiéu ding T,,T, 1a céc tiép
diém ctia hinh chiéu giao tuyén voi cac dudng sinh bao hinh chiéu ding cia
mit nén va la cac diém gidi han thiy khuét cla hinh chiéu ding giao tuyén.
Vay hinh chiéu bing cta giao tuyén 1a elip nhan A ,B,lam truc dai ,C,D, lam
truc ngin .CD // P, nén gdc vuodng ctia AB va CD dudc bao ton & hinh chiéu
bing .Hinh chiéu diing cla giao tuyén 1a elip nhan A,B, va C,D, lam cip dudng
kinh lién hop .Cdc tiép tuyén cta elip tai A,B, Ia nhﬁ’ng,dli(‘jng ndm ngang .

S,
i
|
C2 7] 2’! T'z (PZ
f, T, |D
B, ! h,
A
|
| f
|
! Q
/”—+-‘\ /
-’ | ~L
h / .
1 >\Cl \\‘
S,! 9’

~ -
-

Hinh-10.7
Vi du 3 : Hiy v giao tuyén cta mit phdng o(m,n) véi mit try xién .
Gidi: a) Néu dung cac mit phing phu trg dé vé giao tuyén thi ta c6 thé

chon nhu sau :
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+Mat phflng chiéu bing song song vdi phuong cta tru .

+Mit phing chiéu ding song song vdi phuong cta tru .

+Mt phing bing song song vdi mit phing ddy tru .

b)Néu dung bién d6i hinh chiéu thi c¢é thé thay mit phing hinh chiéu

ding d€ mit phing P tré thanh mit phing chiéu ding (H-10.8) , hinh chiéu
ding mdi cua mit tru cé thé biéu dién bing hinh chiéu ding méi cia ddy va
truc xién cla mat tru réi suy ra cdc dudng sinh bao ciia mit tru .
Trong hé théng mdi , hinh chiéu ding cta giao tuyén dugc biét :A',B', thudc P',
giao tuyén 1a elip .Tu d6 ta dua két qua vé cac hinh chiéu cli . Can chu y céc
diém dic biét cla giao tuyén nhu cdc diém thudc cac dudng sinh bao hinh chiéu
mit try, diém cao nhét , thdp nhat 1a A,B .Hinh-10.8 chi ra cach vé cdc di€ém
cao nhit ,thép nhat A,B cac tiép diém S,,T, cua giao tuyén .

Ne=Mg / 7

Hinh-10.8

Vi du 4: Hay vé giao tuyén cta mit phdng P(m,n) véi mit elipxoit tron xoay ,
tryc thing diing (H-10.9) .
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Giai : Giao tuyén néu c6 la elip .Ta c6 thé dung cdc mit phing phu trg 1a
cac mit phing bing dé cdc giao tuyén trén mit elipxoit 1a cac dudng tron ¢
hinh chiéu bing nguyén hinh va cac mit phing kinh tuyén .

-Mat phflng ddi xuing chung Q cét elipxoit theo elip kinh tuyén bing elip hinh
bao ctia hinh chiéu diing elipxoit .D€ vé& chinh x4c , ta xoay mit phing déi xting
quanh truc t dén song song vdi P, .Lic bdy gid , hinh chiéu ding cia elip giao
tuyén phu trg sé tring vdi dudng bao hinh chiéu ding elipxoit . Giao tuyén phu
trg g-,giao tuyén clia mit phing s& dén vi tri méi g'-Tai vi tri mdi nay , ta tim
dugc cac diém cua giao tuyén can v& 1a A',B' .Tu d6 xoay ngudc lai ta dudc A,
B . AB chinh 1a tryc dai cta elip , giao tuyén cla P va elipxoit ,A 1a diém cao
nhat ,B 1a diém thip nhat .
-Mit phing bing ¢ qua
gitia diém O clia AB cho ta
hai diém C,D truc ngin clia
elip giao tuyén .

-Mit phing kinh tuyén
B song song vdi P, cho cac

tiép diém T,,T,' clia hinh

chiéu diing giao tuyén va Do,

hinh bao elipxoit .
-Mit phing bing ¢'
qua duong tron xich dao

cua elipxoit cho cdc tiép
R 3 + K

diém U,,U,' cua hinh chiéu

bang giao tuyén véi hinh my,

bao cda elipxoit . Hinh

chiéu bing giao tuyén 1a

elip, véi truc dai C,D, ,

truc ngin A,B, . Hinh
chiéu ding giao tuyén 1a

elip véi cap duong kinh
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Chiong 11 GIAO DIEM CUA DUONG THANG VA MAT

11.1-KHAI NIEM :
Giao diém cta dudng thing va mot mit nao do 1a tap hop cac diém chung cla
ching . S giao diém t8i da clia dudng thing véi mot da dién 16i 1a 2 . S giao
diém t6i da clia dudng thing véi mot mit dai sé bacnlan.

Vi du : S6 giao diém ctlia dudng thing véi mot mit nén bac hai thudng 1a 2

. S giao diém téi da cia duidng thang vGi mot mat Xuyen lad.

11.2-TRUONG HOP BIET MOT HINH CHIEU CUA GIAO TUYEN
11.2.1- Néu mit cho 1a ling
tru chié’u? hoac '[I'l’.l chiéu , T ]
duong thing la bat ky thi a, b,
mot hinh chiéu cac giao
diém 1a giao cta hinh chiéu

suy bién cua mit va hinh N,
chiéu tuong tng cla dudng M, |- —
thing .Dung bai todn vé d, _— o
diém thudc duong thing , vé —
hinh chiéu thu hai cac giao
diém . X
Vi du 1: V& giao diém a, | ¢
clia dudng thing d vdi mit d, & B _
lang tru abc thdng ding (H- — M, l |
11.1).

Giai : D& thdy hinh i
chiéu bingcia giao diém la
M,,N, va suy ra M,, N, . Hinh-11.1
11.2.1-Néu dudng thing 1a duong thdng chibu , mit 1a bat ky thi mot hinh chiéu
céc giao di€m trung véi hinh chiéu suy bién cta dudng thdng . Ap dung bai toan
vé diém thudc mit ta v& hinh chiéu thi hai cla giao diém .

Vi du 2: Hiy v& giao diém clia dudng thng chiéu ding d vdi mit non S
(H-11.2).

64



Giai : Hinh chiéu diing cac giao diém 1a M, =N, = d, .Cac dudng sinh SM
va SN cho ta hinh chiéu bing M, va N, cta cac giao diém M va N . Doan M,N,

khuét .

(c,)

S,

Hinh-11.2

11.3-TRUONG HOP TONG QUAT :

Gid st tim giao diém cia dudng thing d véi mit ® bat ky . Ta ¢ céc budc

gidi nhu sau :(H-11.3)

a) Dung mit phing phu trg ¢ thudc
dudng thing d va cit @ sao cho giao
tuyén phu tr¢ vé dudc bing thudc va
compa (mit phing ¢ c6 thé khong 1a mit
phing chiéu ).

b) V& giao tuyén phu trg g .

c) V& giao diém cla dudng thing d
va giao tuyén phu trg g .D¢ 1a giao diém
can tim .

Ngoai ra, ta ¢6 thé dung bién doi
hinh chiéu hodc phéi hop phucng phap
mit phing phu tr¢ véi bién déi hinh
chiéu.
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Vi du 1 : Hiy vé giao diém cia dudng thdng d va mit nén dinh S, mit
phing day nén 1a mit phing chiéu ding o .(H-11.4)

Giai : Dung mit phing phu trg ¢ thudc dudng thing d va thudc dinh nén S
dé€ giao tuyén phu trg 1a cic dudng sinh .DE v& cac dudng sinh phu trg , ta phai
biét cac chan clia ching E,F .Cac di€m nay thudc mit phing phu tro (S,d) via
thudc dudng chuén ¢ nén ching thudc giao tuyén clia hai mit phing (S, d) va a
clia dudng chuln (c). Vay 14y diém K bat ky cta d , v& cac giao diém A, B cta
SK va d véi P . Giao tuyén AB cit tai chan E, F va ta ¢6 cac dudng sinh phuy trg
SE va SF .V& cac giao diém M ,N clia SE va SF véid.

-G hinh chiéu bing : M, thdy , N, khuét.
-G hinh chiéu ding : M, khuét , N, thdy . S,

Hinh-11.4

Vi du 2 : V@ giao diém ctia dudng thdng va mit tru xién vdéi mit phing ddy
1a mit phing chiéu diing o (H-11.5) .

Giadi : C4ch giai tuong tu nhu trudng hop clia mit ndn :
+ Dung mit phing phu trg ¢ thudc dudng thdng va dudng thing d' song song
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v6i phuong try d€ giao tuyén phu trg 1a cac dudng sinh .

+ V& c4c dudng sinh phu trg bing cach vé giao tuyén ctia hai mit phing (d,d')
va o, ta cd cdc chan dudng sinh 1a E , F rdi cdc dudng sinh phu tr¢ EM , FN .

+ V& céc giao diém M, N cta EM ,FN ctia EM ,FN va d .G hinh chiéu bang
‘M, thdy , N, khuit . O hinh chiéu dung : M, khuét , N, thy .

Hinh-11.5

Vi du 3 : Hiy vé giao di€m cla dudng thing d va mit cdu (H-11.6) .

Gidi : Vi dudng thing & vi tri bat ky , nén du miit phing phu trg nhu thé
nao , hinh chiéu cta dudng tron phu trg 1a elip . Cho nén ta dung mit phing phu
trg 1a mit phing chiéu bing (hodc chiéu ding) , tiép dd dung bién d6i hinh
chiéu ding (hodc hinh chiéu bing) dé hinh chiéu ding mdi (hodc hinh chiéu
bing mdi) cla dudng tron phu trg 13 dudng tron . Trén hinh chiéu mdi nay , ta
vé dudc céc giao diém cla dudng thing va mit cAu rdi déng vé cac hinh chiéu
cl . Tam I cla dudng tron phu trg g ¢6 cung do cao véi tim O clia mit cau .

Chii thich : C6 thé dung mit phing phu trg qua tdm cdu O . Pudng tron
phu trg sé bing dudng tron 16n clia mit cdu .Néu xoay quanh dudng bing qua
tam O cla mit phing phu trg , dudng tron phu trg s& trung véi dudng tron xich
dao ctia mit cau .
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Hinh-11.6

68



Chiiong 12 GIAO HAI MAT

12.1- KHAI NIEM :
Giao clia hai mit 1a tap hgp nhiing diém chung cta hai mit Ngudi ta chia bai
to4n giao tuyén ra lam ba dang.

-Giao ctia hai mit da dién thuong 1a mot hay nhiéu dudng gap khic kin
trong khong gian , né 1a tp hgp cua nhiéu doan thing la giao tuyén gitfa cac
mit cta hai da dién .Cac dinh chinh 1a giao diém gitia cc canh cua da dién nay
vdi cdc mit cia da dién kia.

-Giao ctia mot da dién va mot mit cong bac n 13 mot hodc nhiéu dudng gip
khuc kin trong khong gian , nd 1a tdp hop cédc cung phing bac n.Céc dinh chinh
1a giao di€m gitfa cac canh cta da dién véi mit cong.

-Giao cua mot mit cong bac m va mdt mit cong bac n 1a mot dudng cong
ghénh baicmxn.

Néu tit ca dudng sinh thudc mot ho clia mot mit déu giao vdi mit kia thi
giao gdm nhiéu thanh phan riéng biét , ngudi ta con goi la hai mdt giao nhau
hoan toan. Néu chi c6 mot dudng sinh thudc mot ho clia mot mit giao véi mit
kia thi giao chi la mot dudng, ngudi ta con goi la hai mdt giao nhau khéng
hoan toan .

Vi quy udc hai mit dudge dong kin , giao cua hai mit cling dude dong kin .

Giao cta hai mit rat da dang . Sau day ta chi xét mot s trudng hop chung

va trudng hgp dic biét .
12.2-TRUONG HOP BIET MOT HINH CHIEU CUA GIAO :
Néu mot mit 1a ling tru chiéu hodc try chiéu thi mot hinh chiéu cla giao thudc
hinh chiéu suy bién cta ling try hoic tru chiéu . A}) dung bai todn vé diém
thuéc mdt thii hai ta vé diige hinh chiéu thii hai ciia giao . Can phai nhan xét
vé dang ctia giao , x4c dinh nhiing diém dic trung cla giao nhu cac diém giy ,
céc diém thudc dudng bao cia mit, cac diém cao nhét , thdp nhit ,gin nhit ,xa
nhét , cac ranh gidi thay khuét va cac diém kép ...

Vi du 1: Hay vé giao cla ling try chiéu bang abc va ling tru chiéu xién
def. (Hinh-12.1)

Giai : Hinh chiéu bing cua ling tru abc suy bién thanh tam giac a,b,c, .Do
d6 hinh chiéu bing cta giao hai ling tru 1a 1,6,2, (= 5,)4,3, thudc a,b,c, ,day la
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hai mit giao nhau khong hoan toan .D& thdy ring cdc canh cua ling tru nay
giao vdi lang tru kia tai hai diém , cac diém nay 1a céc diém giy cta giao.

DE v& hinh chiéu diing cta giao ta ap dung bai toan co ban trén tiing miit
de, ef va fd cta ling tru xién . Ta c6 cdc diém 1,,3, trén d, ; 6,4, trén e, ; 2,,5,
trén b, . Rorang 1 6, 3 4 thudc mit de , 6 5 4 thudc mat ef va 1 2 3 thudc mat
fd . Hinh chiéu diing cla giao la dudng gay khuc kin 1,2,3,4,5,6,1, .

Thay khuét cta giao : Poan nao thudc phan thiy cla ca hai mit sé dudgc
thdy , con lai 1a khuat , vay 1,2,3, va 4,5,6, thdy , 1,6, va 3,4, khuat .

Dé nédi cac diém gdy cia giao ,ta c6 thé 4p dung phuong phap sau :

V& so do khai trién cia hai mit .Nén cdt doc theo canh khong cé giao
diém cua giao (H-12.2) .Ghi céc vi tri cua cac diém gy da tim dudc vao so dd
khai trién . Néi hai diém cung 6 ,ta dugc dudng khép kin clia giao, c6 thé dung
so do trén dé xét thdy khudt cla giao .

=
5,
0

al / f
‘ dl S\ —
I, 3
o ! — Hinh-12.2
3 4, :
fl b1521=51
Hinh-12.1
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Vidu 2 : V¢ giao cia mit tru chiéu bing va mit tf dién SABC (ABC la
tam gidc déu) .

Gidi :Vi mit tru vudng géc vSi mit phing hinh chiéu bing nén ta thiy
ro hinh chiéu bing cta giao trung véi hinh chiéu bing suy bién clia mit try .

Hai mat giao nhau hoan toan .

Giao gom hai phan : dudng tron t thuéc mit ABC va ba cung elip néi lién
nhau thudc cac mat SAB, SBC, SCA la 1351 .

Hai hinh chiéu cta dudng tron t da biét .

Dé vé céc cung elip ta ap dung bai toan ¢ ban trén mit SAB rdi suy ra cac
cung kia nhd tinh déi xing cia SABC va mit try. Diém 1 thudc SA , suy ra cdc
diém 3, 5 cung do cao .

Diém 2 thap nhét cta cung 123, suy ra cac diém 4, 6 ctng do cao .

Diém T cho T, 1a tiép diém cta cung 1,2,3, va dudng sinh bién ctia mit try, suy
ra T', cung d0 cao. Trén hinh chiéu ding doan T,2,3,4,T', thiy, phan con lai
khuat .
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Vi du 3 : Hay v@ giao clia mit try tron xoay chiéu ding va mit non tron
xoay dinh S .(H-12.4) S,

Giai : Vi mit try vudng goc
v6i mit phing hinh chiéu ding i

—
- [\S]

nén hinh chiéu ding ctia giao
thuoc hinh chiéu suy bién ctla
madt tru : cung 1,2,(= 6,) 3,(=5,)

|
2,=6 : :
4,. 2=_.2 ! ,I'\Ptz _
Hai mit giao nhau khong i :
hoan toan, giao la dudng bac 4 : @?)2552 /
trong d6 :11a diém cao nhat, 2 ] ?
va 6 1a hai diém thudc dudng * : ;
(c,) i |
|

sinh bién mat try, 3 va 5 Ia hai
diém thip nhat, 4 1a diém tdi
han bén phai .

Nhé cac duong tron vi
tuyén,ita vé dudc hinh chiéu
bing céc diém 2, 6, 3, 5.

Dudng sinh bién bén phai
hinh chiéu diing cho cac diém 1,
4 Hinh chiéu bing cla giao la (¢
duong bac 4 nhan S,4, lam truc
déi xiing .2,6, 1a hai tiép diém
cua dudng bac 4 véi dudng sinh.

Hinh-12.4

12.3-TRUONG HOP PAC BIET VE GIAO HAI MAT BAC 2 ;

Thong thuong hai mat bac 2 giao nhau theo dudng bac 4. Trudng hgp dic
biét dudng bac 4 d6 c6 thé suy bién thanh :

- Hai duong bac 2 .

- Mot dudng bac 3 va mot dudng thing .

- Bén dudng thing .
Pinh ly 1: Néu hai mit bac 2 da giao theo mot dudng béc 2, thi chung con giao
theo mot duong bac 2 niia .
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Vi du : V@ giao tuyén clia mit non va mit tru ?6 chung dudng tron ¢ (chi
vé hinh chiéu ding). '

Giai : Theo dinh ly 1,mat
non va mat tru da giao nhau theo
dudng tron ¢ nén chung con giao
nhau theo mot dudng bac 2 nia.
Do 1a elip, vi duong bac 2 thudc
mit try, hai mit ¢é mit phing déi

xung chung song song P, nén

hinh chiéu diing ctia elip 1a doan
thing .Trén hinh chiéu ding, giao
cac duong bién hai mat cho ta
hinh chiéu ding e, cda elip d6
(H-12.5).

Hinh-12.5

Pinh ly 2: Néu hai mit bac 2 ¢ hai diém tiép xic va cac mit phing tiép
xuc chung cia chung tai hai diém d6 khong trung nhau thi chung giao nhau
theo hai dudng béc 2 di qua hai diém tiép xic do .

Vi du 1 : Hiy v& giao clia mit tru tron xoay thing ding va mit try xién (H-
12.6).

Giai : Nhin hinh chiéu bing, ta thdy hai mit tru c6 hai tiép diém A, B va
cac mit phing tiép xuc chung tai A, B khong trung nhau. Theo dinh ly 2, giao
ctia hai mit 13 hai elip di qua A, B. Do tinh déi xing clia hai mit, hinh chiéu
ding hai elip 1a hai doan thing .

Vi du 2 : Cho mit elipxoit c6 mit phﬁng ddi xiing chung song song P,. Hay
vé hudng cac mit phing cit elipxoit theo elip ¢6 hinh chiéu bing 1a dudng tron

Giai : Theo dinh ly 2 va vi du 1 vua trinh bay, cho mot mit try tron xoay
thing duing tiép xuc vSi mit elipxoit tai hai ddu mut A, B clia mot truc clia nd
(H-12.7). Hai mit giao nhau theo hai elip e, ' ma hinh chiéu bing cia chung
trung vd6i hinh chiéu bing ctia mit try tron xoay, tiic 1a du8dng tron .

Mit phing R cta e va mit phing Q cla e' la hai hudng cac mit cit cla
elipxoit c6 hinh chiéu bing 13 dudng tron. Néu ta cit mit elipxoit bing cac mit
phéng song song vdi R hodc song song véi Q thi giao tuyén la céc elip dong
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dang nhau va hinh chiéu béng clia chung 1a cac dudng tron tiép xic véi duong
bao hinh chiéu bing cta elipxoit. Hudng mit cit nhu thé déi véi mit bac 2 néi
chung con goi 1a hudng mit cit Monge. R, \

Hinh-12.6 Hinh-12.7

Vi du 3: Cho mit nén bac 2 , dudng chudn la elip. V& hudng cac mit
phing cit mit non theo dudng tron .

Hinh-12.8

Giai : Dudng bac 2 trén mit ciu chi 13 dudng tron , nén ta dung mit cau tam O
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thudc truc clia mit non va tiép xuc véi mit ndn tai hai diém A, B nhu trén hinh-
12.8. Mit nén S va mit cau O théa man dinh 1y 2 nén chuing giao nhau theo hai
dudng bac hai di qua hai tiép diém A, B. Hai dudng bac 2 nay 1a hai dudng tron
ma hinh chiéu canh 13 hai doan thﬁng c;va c¢'; di qua A;=B;.Mit phﬁng R clac
va mit phdng Q cua ¢' 1a hudng cdc mit phing cit mit non S theo céc dudng
tron.

Chii y : Hudng mit cit Monge va hudng mat cit tron duge tng dung nhiéu
trong cac bai toan dung hinh cling nhu cac bai toan ve giao cac mit bac 2 .

Pinh ly 3: Néu hai mit bac 2 cung ndi tiép hay ngoai tiép véi mot mat bac
2 th ba thi ching giao nhau theo hai dudng béc 2 di qua hai giao diém cua hai
duong bac 2 tiép xuc cta chung .

Vi du : Hay vé giao clia mit nén va mit try cung ngoai tiép mot mit cau .
Hai truc giao nhau va song song vdi P, (chi vé& hinh chiéu diing ).(Hinh-12.9)

Hinh-12.9

Giai : Mit cau tam O ndi tiép mit ndn S theo dudng tron ¢ va ndi tiép mit tru
theo ¢'. Hai dudng tron tiép xuc nay cit nhau tai hai diém A, B. Vay mit nén va
mit tru giao nhau theo hai elip e va e' di qua hai diém A, B. Vi mit phing déi
xtng chung song song vdi P, nén hinh chiéu diing ctia hai elip 1a hai doan thing
e,, €', di qua hai diém A=B, .
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MUC LUC
Loi néi dau
Phan I - NHUNG KHAI NIEM TONG QUAT
Chuong mot MO DAU
1.1-Muc dich va yéu cau
1.2-Céc phép chiéu
Chuong hai PIEM
2.1-Dd thiic clia diém
2.2-Hé ba mat phfmg hinh chiéu
Chuiong ba PUONG THANG
3.1-Dd thiic ctia mot dudng thing
3.2-Cac dudng thing dic biét
3.3-Diéu kién lién thudc cia diém va dudng thing
3.4-Vét duong thing
3.5-Dudng thing cit nhau
3.6-Dudng thing song song
3.7-Dudng thing cit nhau
3.8-hinh chiéu ctia mot géc vudng
Chuiong bén MAT PHANG
4.1-Dé thiic ctia mot mit phing
4.2-Vét mit phing
4.3-Céc vi tri dic biét clia mit phing
4.4-Bai toan c6 ban clia mit phing
4.5-Cac dudng thing dic biét cia mit phing
4.6-Mat phﬁng song song
4.7-Dudng thdng va mit phing song song
Phdn IT - CAC PHUONG PHAP CG BAN
Chuong nim GIAO CUA CAC KHONG GIAN CON
5.1-Giao cta hai dudng thing
5.2-Giao cta hai mit phing
5.3-Giao cta dudng thing va mit phing
5.4-Giao clia ba mit phing
Chuong sau CAC BAI TOAN VE LUGNG
6.1-Khoang céch gitfa hai diém
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6.2-Dudng thing vudng gdc vdi mit phing
6.3-Khoang céch tii mot diém dén mot dudng thing
6.4- Khoang cach ti mot diém dén mot mit phing
Chuong bay CAC PHEP BIEEN POI HINH CHIEU CO BAN
7.1-Phudng phap thay déi mit phing hinh chiéu
7.2-Phép quay quanh dudng thing chiéu bing
7.3-Phép quay quanh dudng thing chiéu diing
7.4-Phép quay quanh dudng bing
7.5- Phép quay quanh duong mat
7.6-Phép gap mit phing quanh vét diing
Phén 11T : DUONG VA MAT - CAC BAI TOAN VE V| TRi
Chuong tam BIEU DIEN PUONG VA MAT
8.1-Cac hinh phing cd dién
8.2-budng cong
8.3-Cac da dién trong khong gian
8.4-Bi€u dién mit cong
Chuong chin MAT PHANG TIEP XUC MAT CONG
9.1-Khai niém
9.2-Mit phing tiép xic mit ké
9.3- Mit phing tiép xuc mit tron xoay
9.4-Vai vi du ung dung
Chuong muéi GIAO TUYEN CUA MAT PHANG VA MAT
10.1-Khai niém
10.2-Trudng hop biét mét hinh chiéu ctia giao tuyén
10.3-Trudng hop tong quat
Chuiong mudi mét GIAO DIEM CUA PUONG THANG VA MAT
11.1-Khai niém
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PHAN 111 : Phan huéng dan.

1-(H-1) Luu y moi quan hé giia ba hinh chiéu:
*Hinh chiéu diing va hinh chiéu bdng lién quan dé xa canh.
*Hinh chiéu diing va hinh chiéu canh lién quan dé cao.
*Hinh chiéu canh va hinh chiéu bdng lién quan dé xa.
2-(H-2) Gibng bai 1.
3-(H-3) Diém A thudc phdn tu thii nhdt.
(H-4) Diém B thudc phdn tu thi hai.
(H-5) Diém C thudc phdn tu thi nhdt.
(H-6) Diém D thudc mdt phdng hinh chiéu ding.
(H-7) Diém E thudc mdt phdng hinh chiéu bdng.
(H-8) Diém F thudc mdt pha%g phdn gidc 1.
(H-9) Diém G thudc mdt phd’ng phdn giac 2.
(H-10) Diém H thudc truc chiéu x.
4-(H-11) A=A, , A', doi xiing A, qua truc x.
(H-12) B',=B, , B', déi xiing B, qua truc x.
(H-13) C', déi xiing C, qua truc x, C', déi xitng C, qua truc x.
5-(H-14) A, thuéc truc x ( d6 xa bdng o).
(H-15) B, déi xiing B, qua truc x (dé cao bdng doé xa).
(H-16) C, thudc truc x ( d6 cao bdng o).
(H-17) D, trung D, (d6 cao nguoc doé xa).
5-(H-18) B, la giao diém cua duong dong ha tir B, va dudng tron tdm
O ban kinh I. Bai todn co hai nghiém.
6-(H-19) Truc x la duong thﬁng di qua trung diém cia doan thﬁng
A,B; va vubng goc voi duong dong A,A, .
7-(H-20) Tu cho don vi trén cdc truc, luu y cdc dé do la sé dai sé va
lvu y moi quan hé giia ba hinh chiéu:
*Hinh chiéu diing va hinh chiéu bdng lién quan dé xa canh.
*Hinh chiéu diing va hinh chiéu canh lién quan dé cao.
*Hinh chiéu canh va hinh chiéu bdng lién quan dé xa.
Puong thang
1-(H-21) Hinh chiéu diing b, (tinh chdt duong bdng) phdi song song
truc x va di qua A,, dong tu A, sé co A, thudc b,.
2-(H-22) m, xdc dinh bdi hai diém A,,B,, m,di qua A, déng thoi song



song truc x .Dong tu B, sé co B, thuéc m,.

3-(H-23) Dong tu N, sé co N, thudc x, dong tu M, sé co M, thudc x ,a,
xdc dinh bdi M,N,, a, xdc dinh bdi M;N,

4-(H-24) a/ a, xdc dinh bdi A,D,,a, xdc dinh bdi B,C,,dp dung diém
thudc duong thdng tim cdc hinh chiéu con lai. b/- M, =a, giao truc x, -
N, =a, giao truc x, -Vé duong thdng déi xing vdi duong thdng B,C,
qua truc x , giao cia duong thdng nay véi duong thdng A,B, la hinh
chiéu diing P, cia diém P.

5-(H-25) a/M, thudc A,B, sao cho ty sé don (A,B,C,)= (A,B,C.).b/N,
thuéc x, dung ty sé don nhu cdu a tim duoc N,. c/P, thuéc x dé dang
suy ra P,.

6-(H-26) a/Dé thdy a va b chéo nhau. b/a,=m, x n,, b,=m, x n..
7-(H-27): cdt nhau , -(H-28): cdt nhau, -(H-29): song song, -(H-30): song
song, -(H-31): song song, -(H-32): chéo nhau.

8-(H-33) Kiém tra ty sé don trén hai hinh chiéu : chéo nhau.

9-(H-34) Xdc dinh vi tri tuong déi cia hai duong thdng AD va BC roi
suy ra vi tri tuong déi ciia AB va CD.

10-(H-35) a/Vét bang M cé M,=m, x truc x, = M,e m,,vét diing N cé
N,=n, x truc x = N,e n,. b/ (H-36) Xem bai 5 (H-25).

11-(H-37) Su dung phuong phdp tam gidc dé gidi quyét.Theo dé da
cho thi da biét hinh chiéu bdng A,B, va Acao cia A va B, nhu vdy da
biét hai canh géc vuéng. Canh huyén la dé Ion thdt cdn tim va goc
nghiéng o chinh la goc ddi dién Acao. (H-38) Do doan thdng AB thudc

duong bdng dé thdy A,B,=AB cdn tim. C, ™M
12-(H-39) Chon mét diém C bdt ky thudc B2

. j o A, AcaoAC
m, su dung phuong phap tam gidc suy ra
goc nghiéng a, tir dodu diéu kién dé db_mg( /T
B, va suy ra B, nhu hinh ve. m;

13-(H-40) Pdy la bai todn dung tam gidc
vubng da biét canh huyén A,B,=30 va XAC&OAC
canh goc vuéng A,B,. Khi da co AcaoAB sé Bo~Co
dung duoc B,, luu y bai toan co 2 nghiém. H-39

14-(H-41) Tu chon mét doan KH nao do . Tim quan hé givia KH vai cdc
hinh chiéu cia né theo ddau bai (ding phuong phdp tam gidc trén ca
hai hinh chiéu) .Luu y bién ludgn nghiém.




15- (H-42) Goi m la dudong mdt di qua M,N va cdt AB tai K thi m, di
qua M, va song song Vvdi truc x ; K,=m, x A,B, ;K, thuéc A,B, dbng
thoi (A, K,B,)=(A,K,B;) m,di qua N, va K, .
16- (H-43) A, thuéc a, . Dung trung tuyén A,D, cia tam gidc A,B,C,
(A,D, : A, G, =3:2) . Dung B, thuéc c, sao cho C, va B, déi xiing nhau
qua D, .
Biéu dién mit phang.

1- (H-44) NG6i AC va BD roi kiém tra diéu kién cdt nhau cia hai duong

thdng ndy. Két qud khéng dong phdng.
2- (H-45) Cho A,B,C,D,E déng phdng do dé dudng ndi cdc cdp diém
tuong ung sé cdt nhau.Ung dung diéu kién cdt nhau sé xdc dinh D,,E,.
3- (H-46) Ung dung cdc bai todn co bdn vé diém duong thﬁng thudc
mdt phﬁng sé xdc dinh duoc cdc hinh chiéu con lai cia A,B,C. Luu y
BC song song vdi m,n.
4- (H-47) a/Pdy la mot duong bdng h cia mdt phdng. Dé thdy h,
song song va cdch x 20mm, gdn h vao mot diém cua canh AC roi tim
duoc h, song song A,B,. b/Piém K, cdn tim sé thudéc h, va cdch truc x
25mm ,suy ra K, thudc h,.
5- (H-48) a/Dé vé duong thdng p thudéc mdt phdng P va c¢é hai hinh
chiéu trung nhau ta tim hai diém A,B thudéc P A, =A, =m, x m, ; B, =B,
=n, x n, .b/Dudng thdang q Vi q.//p,=p, va a,//p,=p, Vdi a, qua I, , 4,
qua |, la duong tha&ng thuéc P va co hai hinh chiéu song song .
6- (H-49) Néu AB thudc P thi dé thdy m,n phdi cdt AB. Kiém tra diéu
kién dé mét duong thdng thuong cdt mot duong canh sé thdy hinh vé
dd cho khéng thoa mdn cdt nhau nén AB khéng thudc P.
7- (H-50) P la mdt phdng chiéu diing (do m la duong thdng chiéu
diing), vét diing nP di qua hai diém K, va m, ,vét bdng vudng goc x.

- (H-51) P la mdt phdng chiéu canh , vét diing di qua K, va song song
truc x. Vé thém mot duong thdng d bdt ky cia mdt phdng, tim vét
bdng M cia duong thdng ndy réi vé mP di qua M, va song song truc x.
- (H-52) Tim vét diing N cia duong bdng b va vét bang M cia dudng
mdt m, mP di qua M, va song song b,,nP di qua N, va song song m.
Dé thdy mP=nP.

8- (H-53) Ung dung cdc bai todn co bdn diém ,duong thdng thuéc mdt



phdng dé tim hinh chiéu con lai cia cdc dinh, luu y cdc diém thudc vét
(A, e x, C,e mP).

-(H-54) Tuong tu bai 8(H-53) luu y AC song song x.

9 - (H-55) Vé mét dudng mdt di qua A (m, // nP, m,//x), tim vét bdng
M cud nd. Vét bdng mP di qua M, va giao diém cia nP vdi x.

10- (H-56) Ldy mot diém K trén vét diing (K,enP,K,ex), vé qua K mot
duong thdng k song song m. Tim vét bdng M cua k, MP di qua M, va
giao diém cia nP vdi x.

11- (H-57) Vé mét dudng mdt di qua A (m, // nP, m,//x), tim vét bdng
M cud né. Vét bang mQ di qua M, va song song mP, nQ di qua giao
diém ciia mQ véi x déng thoi song song nP.

-(H-58) Qua A vé mdt duong thdng k song song vdéi mét duong
thdng bdt ky cia P. Tim hai vét tuong ng M va N cua k. Sé ¢é
mQeM,; va //x, nQeN, va //x.

-(H-59) Vé mét dudong mdt di qua A (m, // nP, m,//x), tim vét bdng
M cud né. Vét bang mQ di qua M, va song song mP=nP, nQ di qua giao
diém cia mQ vdi x déng thoi song song nP=mp.Dé thdy mQ=nQ.

Giao cua hai mit phang - giao ctia duong thang va mit phang.

1- (H-60) Hai vét bdng cia hai mdt phdng ciing ndm trong mdt phdng
hinh chiéu bdng P, nén cdt nhau tai I: |,=mP x mQ,1, € x. Tuong tu hai
vét diing cua hai mdt phdng ciing ndm trong mdt phdng hinh chiéu
diing P, nén cdt nhau tai J: J,=nP x nQ,J, € x. Giao tuyén g xdc dinh
boi 1,J.

- (H-61) Hoan toan tuong tu bai 1 (H-60).

- (H-62) Hai mdt phdng chiéu bdng P va Q giao nhau theo dudng
thdng chiéu bdng g: Hinh chiéu suy bién g,=mPxmQ, g, L x.

- (H-63) Giao tuyén g la duong mdt di qua | (I,=mP x mQ,l, € x):
g,€l, va //x, g,<l, va //nP, nQ.

2 - (H-64) Q(a,K) xdc dinh mdt pha&ng chiéu bdng cé mQ xdc dinh bdi
hai diém K, va a,.Ap dung truong hop ddc biét cia giao hai mdt
pha&ng sé xdc dinh giao tuyén g ( g,=mQ).

3 - (H-65) Vé qua A mét dudng bang b thudc P ; vé vét bdng mP // b .
Tim giao diém I=mP x mQ ;g =P x Q xdc dinh bdi A,l.

4 - (H-66) Giao diém cua I=mP x nP la mot diém chung vdi phdn gidc 1
. Vé trong P mot duong bdng b . Tim trén b mét diém ma J, va J, la



hai diém ndm doi xiing nhau qua truc x (J, la giao diém cia b, vdi
duong thdng b, déi xiing b, qua truc x): g(l,))=P x phdn gidcl .
5 - (H-67) Tim giao diém cua I= m x Pgidc2 (I,=l,=m, x m,) va giao
diém J=n x Pgidac2 (J;=),=n, x n,) : g(l,J)) = P(m x n) x phdn gidc2 .
6 - (H-68) Ung dung phuong phdp mdt phﬁng phu tro la cdc mdt
phdng chiéu dé gidi quyét, bai todn gom 3 budc sé tim duoc mét diém
chung. Giao tuyén xdc dinh bdi hai diém chung ( xem trang 24 sdch ly
thuyét)
7 - (H-69) Tuong tu ciing su dung mdt phdlng phu tro la cdc mdt
phdng bdng (mdt),sau dé theo trinh tu cdc budc cia phuong phdp sé
xdc dinh duoc giao tuyén bodi hai diém chung.
8 - (H-70) Dé thdy P la mdt phdng chiéu diing , vi vdy mot hinh chiéu
cua giao diém | da biét: 1,=A,B, x nP , I, € A,B, (duoc dung tir biéu thiic
ty sé6 don (A,B,l,)= (A,B.l,)
9 - (H-71) Do a la duong thdng chiéu bdng nén bai todn gdp truong
hop ddc biét , giao diém I=axQ(A,B,C) ¢ I,= a,, dp dung bai todn co
ban diiém thudc mdt phdng Q sé tim ra L.
- (H-72) Hoan toan tuong tu (H-71) co I,=a, va suy ra l,e Q(K,x).

10- (H-73) a/ Bai todn & vi tri tong qudt, phdi su dung phtmng phap
phu tro dé gidi quyet
+Chon mdt phdng phu tro do=p2=g
chiéu diing p,=d., I,
+Vé giao tuyén phu tro g =pxP:

gz_ p,=d,, gan g vao hai Y
diém cia mdt phdng Q sé tlm
duoc g,. d; A

+Tim giao diém I=g x d : 74 h
4

D1

l,=g, xd,, suyral, € d,

I (I, I,) la nghiém cua bai todn. 01

-(H-74) b/Hoan toan tuong tu (H-73), & ddy luu y hinh chiéu cia cdc
diém tuong ing thudc vét.

-(H-75) ¢/ P la mdt phdng chiéu canh, do dé bai todn sé don gidn khi
su dung hinh chiéu canh dé gidi quyét.

Cac bai toan tong hop

1 - (H-76) a/ Bai todn co ba buoc chinh :

H-73



+Ap dung diéu kién duong thdng wvudng géc véi mdt phdng
(d,Lh,,d,Lf,) sé vé duoc dudng thdng d di qua va vudéng géc P(A,B,C).
+Tim giao diém | cua d va mdt phﬁng P bdng phuong phdp phu tro.
+Sut dung phuong phdp tam gidc tim dé I6n thdt cia Kl, chinh la
khodng cdch cdn tim.

-(H-77)b/ Bai todn ¢ trudng hop ddc biét, khodng cdch cdn tim co
ngay trén hinh chiéu bdng vi I, chinh la chdn dudong vudng goc ha tir
K, dén mP, KI = K,1,.

-(H-78)c/ Xem trang 32 sdch ly thuyét.

2 <(H-79) a/ P la mdt phdng chiéu ding, vdy Q ciing la mdt phdng
chiéu diing. Dé thdy trén do thic nQ song song va cdch nP mot doan
ding bang 20mm.

- (H-80) b/ Bai todn c6 thé chia thanh ba budc nhu sau
+Ldy mét diém | thudc P (thubc vét diing chdng han), vé d vuéng goc P
(d,LmP, d,_LnP).
+Dung trén d mot diém | sao cho I) =20mm(xem bai 12, H-39).
+Qua J dung madt phﬁng Q song song P (xem bai 11,H-57,58,59).

- (H-81) ¢/ Hoan toan tuong tu cdu b/ ,0 ddy luu y phdi vé thém mét
duong bdng va moét duong mdt cia mdt phdng Q(a,b).
3 - (H-82) Goi J la chdn duong vudng goc ha tu K Ién I. Do | la duong
thdng chiéu bdng ta c6 J,=l, va KJ la doan duong bdng. K,J, la khodng
cdch can tim.

- (H-83) Bai todn c6 thé chia lam ba budc :
+Qua K vé mdt phdng Q(h,f) vudng goc | (I, Lh,,l,Lf,).
+Tim giao diém J cia | va mdt phﬁng Q (phuong phdp phu tro).
+Diing phuong phdp tam gidc xdc dinh khoang cdch KJ.

4 - (H-84) Goi J,K la chdn dudng vudéng goéc chung trén a va b.Dé dang
thdy JK la doan duong bdng, cé J,=a, va K,J, L b, .K,J, la khodng cdch
can tim.

5 - (H-85) Vé cdc dudng déc nhdt cia mdt phdng P ddi véi cdc mdt
phdng hinh chiéu P, va P, .Ung dung phuong phdp tam gidc tim goc
nghiéng cua cdc duong ndy vdi P, va P,. Ddy ciing chinh la cdc géc
can tim.

6 - (H-86) Ddy la bai todn nquoc cua bai 0 hinh-85 .

7- (H-88) Dung mdt phcfng P (h,f) qua A vudéng goc AB ,C phdi thuéc P.



Dd biét hinh chiéu diing A,C,nén dé dang tim duoc hinh chiéu bdng
A,C, .(Luu y A,B, Lh, A, B,Lf,).
8- (H-89) Giao tuyén g cia hai mdt phdng cd thé xdc dinh bdi hai giao
diém cua hai canh cia mdt phdng ndy véi mdt phdng kia. Vi du ding
phuong phdp phu tro tim giao cua DE va DF vdi mdt phﬁng ABC ta co
hai diém 1 ,J ndao do xdc dinh giao tuyén cdn tim.
Cac phép bién do6i hinh chiéu

1 - (H-90) a/Thay ddi mdt phdng hinh chiéu diing mdi dua AB trd
thanh dudng mdt ( luu y truc x'// A,B,). A',B' la dé dai can tim, goc a
=(x'/ ALB', ) la géc cdn tim. - (H-91) b/ Thay d6i mdt phdng hinh chiéu
ditng mdi dua mdt phdng P trd thanh chiéu diing, géc o =n'P /x' la
nghiém. (luu y x'imP)
2 - (H-92) Ddy la bai todn nguoc cua bai todn ¢ H- 91.
3 - (H-93) Su dung mdt phdng hinh chiéu canh .
4 - (H-94) a/ Su dung mdt phdng hinh chiéu canh .

-(H-95) b/ Sut dung mdt phdng hinh chiéu canh .
5 - -(H-96) St dung mdt phdng hinh chiéu canh , mdt phdng cdn dung
la mdt phdng chiéu canh cé hinh chiéu suy bién vuéng goc A;B;. Dé
dang trd vé hai vét mP va nP song song truc x.
6 - (H-97) Thay doi mdt phﬁng hinh chiéu diing mdi dua mdt phﬁng P
trd thanh chiéu diing (luu y x'LmP). Bai todn trd thanh ddc biét. J',=I",
xn'P, suy ra J; va J,.
7 - (H-98) a/ Thay déi hai lan cdc mdt phdng hinh chiéu dua | trd
thanh duong thdng chiéu, bai todn trd thanh ddc biét. (H-99) b/ Thay
doi hai ldn cdc mdt pha&ng hinh chiéu dua AB trd thanh dudng thﬁng
chiéu, bai todn trd thanh ddc biét.
8 - (H-100) a, Ldn luot thay P, (dé AB trd thanh duong mdt) roi P, (dé
AB trd thanh duong thdng chiéu bdng ). bai todn trd thanh ddc biét
(xem lai bai 4, H-84)
9 - (H-101) Ddy la bai todn nguoc cia (H-100). Thuc hién ldn luot cdc
phép thay P, (dé AB va CD trd thanh duong mdt) va thay P,(dé AB, CD
trd thanh duong thdng chiéu bdng , lic nay A', = B', ; C', = D', va
khoang cdch giita A', va C'; bdng 25mm) .Luu y bai todn co6 hai
nghiém va C,D, //A,B..



10- (H-102) Vi tri mdi A' phai thuéc moét dudng bdng h cua P cé do
cao bdang doé cao cia A ( h,eA,). Suy ra A, la giao cia hai qui tich :
duong tron tdm t, di qua A, va h,. Chu y bién ludn nghiém.

11- (H-103) Tim giao diém J cia d véi mdt phﬁng P, chon truc quay t
la duong thdng chiéu bdng di qua J (J,=t,). Chon mot diém A bdt ky
thudc d réi quay A quanh t vao thudc mdt phﬁng (xem bai 10, H-102).
12- (H-104) Qua A vé mét duong bdng h cia mdt phdng Q(A,B,C) iing
dung phép quay quanh dudng bdng dua Q(A,B,C) trd thanh mdt
phdng bdng cé hinh chiéu bdng mdi la tam gidc A',B',C', . Vé truc
tdm G', cia tam gidc cua tam gidc ndy roi trd vé hai hinh chiéu ban
dau sé cé G,,G, cdn tim.

13- (H-105) Ldy diém D thudéc m .Vé qua O duong thdng p // n .Xdc
dinh d6 16n thuc cia géc O bdng cdch quay mdt phdng (p x m) quanh
mét dudng bdng thudc no .

14-(H-106) Ldy mét diém O thuéc m .Vé qua O mét duong thﬁng n
vubng goc voi mdt phﬁng P .Goi a la goc nhon gitia m va P thi goc
nhon givia m va n la 90° - o . Quay mdt phﬁng (n x m) quanh mot
duong bdng thuéc né sé cé géc 90° - a cdn tim.

15-(H-107) Ldn luot thay P, (dé CD trd thanh duong mdt) va P,(dé CD
trd thanh duong thdng chiéu bdng).Géc cua hai mdt phdng chinh
bdng géc cua hai duong thdng la hinh chiéu suy bién cia hai mdt
phdlng }

16-(H-108) P la mat phﬁng
chiéu diing ,cdc  diém

nP
A2,B2,C2 thdng hang va /
thuéc nP. Gdp madt pha&ng P

quanh vét bang mP dua P dén
trung P, sé co dé Ion thdt cua x
tam gidc ABC la A',B",C';. Xem C Ci

hinh ve bén.

-(H-109) Ung dung bai todn >’r1<
diém thuéc duong thdng tim "

hinh chiéu diing A2,B2,C2 réi mP
gidi tuong tu (H-108).

-(H-110) Tuong tu (H-109).

B

H-108



Biéu dién dudng cong va mat
1 - (H-111) a/ Hinh chiéu bdng suy bién thanh doan thdng dai 30mm,
xem trang 43 sdch ly thuyét.

- (H-112) b/Gdp quanh vét bang mP dua P dén trung P, , vé dudng
tron tdm O', duong kinh 30mm. Chon cdp duong kinh vuéng goc (AB
la duong bdng va CD la dudng canh ) trd vé P, va P, sé cé cdc cdp
truc cua hai elip la hai hinh chiéu cia dudng tron.

- (H-113) ¢/Xem H-8.7,trang 44 sdch ly thuyét.

2 - (H-114) Chon cdp dudng kinh C2 92 B,
AB va CD vubng goc o hinh &
ch‘ié'u diing . Trén hinh chiéu A
bdng sé tro thanh cdp duong D,
kinh lién hiép va du xdc dinh  x Cll |
elip. Xem hinh vé bén. q

3 -(H-115) Xem A la diém ddu &
cua mét vong xodn . 9\|B, by

4 -(H-116) Vé hinh gdp cia ddy AN O
(A,B,C,) va tdm (H,) cua ddy

Xdc dinh cdc hinh chiéu cia H-114

ABC va tdm H .

Qua H dung duong thdng d vudng goc vdi P,réi ddt trén d doan
SH=30mm.

5 -(H-117) Luu y canh AB la dudng bdng va AC la dudng mdt vi vdy
néu goi a,b,c ldn luot la cdc canh cua ldng tru di qua A,B,C ta sé cé
a,b,,c, L AB, vaa,b,c, | A,C..

6 -(H-118) Goi O la tdm duong tron day (c), ta co S,0,=30mm. Hinh
chiéu diing cua duong tron ddy la doan thdng dai 30mm, hinh chiéu
bdng la elip (xem H- 86,trang 43 sdch ly thuyét).

7 -(H-119) Goi chdn dudng vuéng goc ha tir A dén | la O, ta cé A,O,.Ll, ,
= 0, ¢el,. Dung phuong phdp tam gidc xdc dinh dé 16n AO .Vé cdu tdm
O bdn kinh OA, cdc dudng sinh bao ciua tru sé tiép xic cdc dudng tron
bao cia cdu va song song |,,1,.

8 -(H-120) Dung phuong phdp tam gidc xdc dinh dé lon AO. Hai dudng
tron cé tdm O, va O,, cé bdn kinh bdng OA la hai dudng tron bao cua
cau.

b,
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9 -(H-121) Xem H-8.14 trang 48 sdch ly thuyét.

-(H-122) Xem H-8.12 trang 47 sdch ly thuyét.

-(H-123) Xem H-8.15 trang 48 sdch ly thuyét.

-(H-124) Xem H-8.16 trang 49 sdch ly thuyét.

Mit phang tiép xtic
I -(H-125) Mat phﬁng cdn dung la mdt phﬁng di qua A va tiép xiic
tru tron xoay truc h co bdn kinh r. Thay doi mdt phcfng hinh chiéu
diing mdi dua tru thanh chiéu ding, tru suy bién thanh dudng tron
tam h', cé bdn kinh r va mdt phdng cdn dung suy bién thanh duong
thdng di qua A', va tiép xiic véi duong tron. Trd vé hé thdng ci, mdt
phdng xdc dinh béi A va duong sinh tiép xiic.(Chi y bién ludn nghiém)
2 -(H-126) Mdt pha&ng cdn dung la mdt phﬁng di qua d va tiép xiic
non tron xoay truc h L P ,c6 goc nghiéng tao vdi P la a. Thay doi
mdt phdng hinh chiéu bdng mdi dua non thanh chiéu bdng. Xem H-
9.2 trang 51 sdch ly thuyét.(Chu y bién ludn nghiém)
3 «(H-127) Xdc dinh hai mdt phdng tiép xiic nén dong thoi song song
Vi duong bdng cia mdt phdng. Diém cao nhdt va thdp nhdt la giao
cia mdt phdng cdt vdi hai duong sinh tiép xiic.
4 -(H-128) Xem H-9.10 trang 55 sdch ly thuyeét.
Giao cuia mit phiang véi cac mit.

1 <(H-129) Dé thdy P la mdt phdng chiéu diing do dé da biét hinh
chiéu diing cua giao tuyén la mot ti gidc trung vdi hinh chiéu suy
bién cia mdt phdng.Vé hinh chiéu con lai cia cdc dinh bdng bai todn
diém thuéc duong thdng.
2 -(H-130) Ddy ciing thudc truong hop ddc biét : ldng tru la chiéu
diing vi vdy hinh chiéu diing cia giao tuyén da biét, trung vdi hinh
chiéu suy bién cua ldng tru.Ung dung bai todn co bdn sé 2- diém
thudc mdt phdng dé dung hinh chiéu bdng cdc dinh cua ti gidc giao
tuyén.
3 -(H-131) Su dung phuong phdp phu tro dé tim giao diém cua cdc
canh tu dién voi mdt phﬁng Q. Giao tuyén sé la mot tam gidc 1)K, vdi
I=SAXQ,J=SBxQ,K=SCxQ.
4 -(H-132) Ve mét mdt phﬁng Q vubng goc vdi cdc canh cua ldng tru
abc( mdt phﬁng Q co thé xdc dinh bdng hai vét (mQ _La,,nQ.La,)).Sau
do su dung phuong phdp phu tro dé tim giao diém cua cdc canh ldng
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tru voi mdt phdng Q .Tiét dién vuéng géc la mot tam gidc ,suit dung
phép gdp quanh vét dé tim do Ion that. | s,
5 -(H-133a) Mgt phdng
cdt xdc dinh bdi vét bdang
va dinh S. Dé xdc dinh vét
diing, qua S ve duong
bdng cia mdt phdng .Vét
ditng cia mdt phdng sé
di qua vét diing cia
duong bdng.( C6 thé
dung bién doi hinh chiéu
dé gidi quyét.

-(H-133b,c,d) Thay doi
mdt phdng hinh chiéu
diing mdi dua mdt phdng
P trd thanh chiéu ding
\Vét ditng mdi sé thoa
madn cdt theo tirng dang
giao tuyén nhu hinh vé bén.Trén hinh cé trd vé vét ding cia dang
parabol.
6 -(H-134) Sit dung mdt phdng hinh chiéu canh sé cho giao tuyén suy
bién thanh doan thdng va dang giao la elip .Trd vé hai hinh chiéu cdp
truc du xdc dinh elip.

-(H-135) Xem H-10.7 trang 61 sdch ly thuyét. Ciing cé thé thay doi
mdt phdng hinh chiéu diing mdéi (H-133) dé gidi quyét.
7 -(H-136) Do P la mdt phdng chiéu diing nén hinh chiéu diing cia elip
giao tuyén dd biét, triing vdi hinh chiéu suy bién cia mdt phdng.Dua
cdp dudng kinh lién hop xuéng hinh chiéu bdng.

-(H-137) Xem H-10.2 trang 57 sdch ly thuyét.
8 -(H-138) Thay ddi mdt phdng hinh chiéu diing méi dua mdt phdng
cdt trd thanh mdt phdng chiéu ding. Budng tron giao tuyén sé trd
thanh doan thdng. Pua cdp dudng kinh vudng géc trd vé dé xdc dinh
elip trén hai hinh chiéu.
9 -(H-139) Thay do6i mdt phcing hinh chiéu diing mdi dua mdt phﬁng P
trd thanh mdt phdng chiéu diing. Vé mdt phdng Q song song P va tiép

i
i
i
i
i
r
!
|
i

yo
o\

N n’P
H'l33b,C,d T'iyperbOI

n’P Parabol
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xic Vi cdu cé bdn kinh r=yJR?-15% (Luu y n'Q // n'P va tiép xiic vdi
duong tron co bdn kinh r=yR? —15% ).

Giao cua duong thang véi cac mit.
1 -(H-140) a la duong thdng chiéu diing nén dd biét mot hinh chiéu
diing cua hai giao diém. Ap dung bai todn diém thuéc mdt tim hinh
chiéu con lai. Dé tim giao diém cia c, phdi sit dung mdt phdng phu
tro la mdt phdng chiéu ding p,=c,.
2 <(H-141) Dé tim giao diém cia b, phdi si dung mdt phdng phu tro la
mdt phdng chiéu diing p,=b,. Dé tim giao cia MN ,si dung mdt phdng
phu tro ¢ (SM,SN).
3 -(H-142) a/ a la duong thdng chiéu ding nén da biét mét hinh chiéu
diing cua hai giao diém. Ap dung bai todn diém thudc mdt non tim
hinh chiéu con lai. D€ tim giao cia b, sit dung mdt phdng phu tro ¢
(S,b). bz <

-(H-143) b/ a la duong
thdng chiéu diing nén da biét
mot hinh chiéu diing cua hai
giao diém. Ap dung badi todn
diém thudéc mdt nén tim hinh
chiéu con lai. D€ tim giao cua
b, sit dung mdt phdng phu tro
o (s,b). Voi s la mét duong
thdng cdt b va song song
duong sinh tru. Xem hinh-143
bén canh ta cé hai giao diém
lal,].

-(H-144) ¢/Dudng thdng a la chiéu ding nén da biét mot hinh chiéu
diing cua hai giao diém. Ap dung bai todn diém thuéc mdt cdu tim
hinh chiéu con lai. D€ tim giao cia b, si dung thay doi mdt phdng
hinh chiéu , xem H-11.6 trang 68 sdch ly thuyét.

4 -(H-145) Bai todn trd thanh di tim giao diém I J cia duong thdng a
vGi mdt non tron xoay chiéu bdng dinh S, goc tao vdi P, la 60° . Sl va
SJ la hai duong thﬁng can dung. Chi y bién ludn nghiém.

5 -(H-146) Bagi todn trd thanh di tim giao diém 1,J cia duong thdng a
vdi mdt cdu tdm O dudng kinh AB. Bai todn cé dang ddc biét vi d la
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duong thdng chiéu. (Diing phuong phdp tam gidc dé tim do Ion thdt
AB).
6 -(H-147) Bai todn trd thanh di tim giao diém 1,J cia duong thdng |
VGi mdt tru tron xoay chiéu diing truc d, bdn kinh R. Bai todn cé dang
ddc biét vi try la chiéu diing.

Giao cua hai mat
1 -(H-148) Bai todn giao thudc dang 1-giao hai da dién : giao tuyén la
2 duong gdp khiic kin( giao hoan toan) gém cdc doan thdng. Hinh
chiéu diing cua giao tuyén ciing da biét trung vdi hinh chiéu suy bién
cua ldng tru tam gidc.Dung hinh chiéu bdng 8 dinh cia duong 2 gdp
khiic bdng bai todn diém thuéc duong thdng va bai todn diém thudc
mdt phdng.Chi y ddt tén ddy di cho cdc canh cia ldng try , cdc dinh
cia chép va cdc dinh cia giao tuyén. Dé xét thdy khudt cia giao
tuyén phai xét lan luot vdi ca hai mdt.
2 -(H-149) Bai todn giao thudéc dang 1-giao hai da dién : giao tuyén la
duong gdp khiic kin gém cdc doan thdng. Hinh chiéu bdng cia giao
tuyén ciing da biét trung vdi hinh chiéu suy bién cia ldng tru tu
gidc.Dung hinh chiéu diing 10 dinh cia duong gdp khic bdng bai
todn diém thuéc duong thdng va bai todn diém thuéc mdt phdng.Chi
y ddt tén ddy di cho cdc canh cia 2 ldng tru va cdc dinh cia giao
tuyén.
3 -(H-150) Bai todn giao thuéc dang 1-giao hai da dién : giao tuyén la
duong gdp khiic kin gom cdc doan thdng. Hinh chiéu diing ciia giao
tuyén cing da biét trung vdi hinh chiéu suy bién cia ldng tru tam
gidc.Dung hinh chiéu bdng 10 dinh cia duong gdp khiic bdng bai
todn diém thudc duong thﬁng va bai todn diém thuéc mdt phﬁng.Chu'
y ddt tén ddy du cho cdc canh cia ldng tru , cdc dinh cia chdp va cdc
dinh cia giao tuyén.
4 -(H-151) Bai todn giao thudc dang 2-giao da dién va mdt cong: giao
tuyén la dudng gdp khiic kin gém cdc cung tron . Hinh chiéu bdng cua
giao tuyén ciing da biét trung vdi hinh chiéu suy bién cua ldng tru
tam gidc.Dung hinh chiéu diing 10 cia dudng gdp khiic bdng bai todn
diém thudc cdu va bai todn duong tron thuéc mdt cdu.Chi y ddt tén
ddy di cho cdc canh cia ldng tru va cdc dinh cua giao tuyén.
4 -(H-151) Bai todn giao thudc dang 2- giao da dién va mdt cong: giao
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tuyén la duong gdp khiic kin gém cdc cung tron va elip . Hinh chiéu
diing ciua giao tuyén ciing da biét, trung vdi hinh chiéu suy bién cua
ldng tru tam gidc.Dung hinh chiéu cia dudng gdp khiic bdng bai todn
diém thudc non va bai todn duong thuéc mdt non. Chi y ddt tén ddy
di cho cdc canh ciua ldng tru va cdc dinh cia giao tuyén.

6 -(H-153) Bai todn giao thudc dang 2-giao da dién va mdt cong: giao
tuyén la 2 dudng gdp khic kin (giao hoan toan) gém cdc cung nua
elip . Hinh chiéu diing cia giao tuyén ciing da biét, tring vdi hinh
chiéu suy bién cia tru tron xoay. Dung hinh chiéu bdng cia dudng
gdp khiic bdng bai todn diém thudéc mdt phdng va bai todn duong
thuéc mdt phdng.Chi y ddt tén ddy di cho cdc canh cia ldng try va
cdc dinh cua giao tuyén.

7 -(H-154) Bai todn giao thudc dang 3- giao 2 mdt cong: giao tuyén la
duong cong ghénh bdc 2x2=4 . Hinh chiéu diing cia giao tuyén ciing
da biét, trung vdi hinh chiéu suy bién cia tru tron xoay. Dung hinh
chiéu bdng cua duong cong bdng bai todn diém thudc mdt nén va bai
todn duong thudéc mdt .Chi y chon cdc diém cdn thiét nhu thudc
duong bao cia 2 mdt, ranh gidi thdy khudt cua tru. Hinh chiéu bdng
giao tuyén cé truc déi xing ndm ngang.

8 -(H-155) Bai todn giao thudc dang 3- giao 2 mdt cong: giao tuyén la
duong cong ghénh bdc 2x2=4.0 ddy chi xét nita bai todn. Hinh chiéu
bdng cua giao tuyén ciing da biét, trung vdi hinh chiéu suy bién cua
try tron xoay. Dung hinh chiéu diing cia dudng cong bdng bai todn
diém thuéc mdt cdu va bai todn duong thudc mdt cdu .Chiu y chon
cdc diém cdn thiét nhu thuéc duong bao cia 2 mdt, ranh gidi thdy
khudt cua tru.

9 -(H-156) Tuong tu bai 8,H-155.

10 -(H-157) Ung dung dinh ly 2 cia giao hai mdt bdc 2 cé két quad
giao la hai duong elip . Hinh chiéu diing cia giao tuyén ciing da biét,
trung vdi hinh chiéu suy bién cia try tron xoay. Dung hinh chiéu
bdng cia duong cong bdng bai todn diém thudc mdt nén va bai todn
duong thudéc madt.

Cdc bai tir 11 dén 15 hoan toan tuong tu vdi cdc luu y: -Xép dang bai
todn dé cé dang giao tuyén (dang 1,2,3,dang cdc mdt bdc 2 thoa mdn
cdc dinh ly ddc biét); -Nhdn xét cdc yéu té doi xing; -Chon cdc diém
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cdn thiét phdi vé (cdc diém gdy, diém thudc duong bao, diém thudc
ranh gidi thdy khudt, diém cao nhdt, diém thdp nhdt...) -NOi theo
trinh tu hop ly va xét thdy khudt.

PHAN IV : Pé thi mau

Cdul : Tim khoang cach tu diém A dén mat phéng a(h,f) .(H-164)

Gidi: A,

-Qua A vé d vuodng goc a :
d,Lh, :d,Lf,.

-S&t dung méat phang phu
trd ¢ la chiéu dung, chua d:
¢,=d,=9g,, suyrag, vatim
duoc |, = d; x g;, dua [én
hinh chiéu ding co'l,e d,.
-Su dung phuong phap tam
giac , c6 khoang cach can
tim Al = A,l,.

Thuong nguoi ta co
thé su dung cdc phép bién
déi hinh chiéu dé dua bai Ay
todn vé truong hop ddc
biét. Dua mdt phdng vé vi
tri mdt phdng chiéu.(xem H-164
chuong 7) No.
Cdu 2 : Vé hai hinh chiéu )
clia tam giac déu thuoc mat
phang o, da biét hinh chiéu
bang A,B, cua canh AB
thu6c dudng bang.(H-165)
St dung phép quay quanh
vét bing dua mat phing a
trung P,.Co hinh chiéu
bang méi cua AB la A',B',,
ta vé thém dinh C'; cua tam
giac déu that. Gan cac dinh
nhu hinh vé sé& dua vé
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duoc hai hinh chiéu ban dau.
Thuong nguoi ta su dung phép gdp quanh cdc vét dé gidi cdc bai
todn lién quan dén do I6n thdt nhu dung hinh vuéng, dudng tron...).
Cdu3: Vé giao tuyén cuia hai ling tru. (H-166)
Q@ do €2 02 T2
Bai toan giao thudc dang
1-giao hai da dién : giao tuyén
la dudng gap khuc kin (giao
khéng hoan toan) gém cac doan
thang. Hinh chiéu bang cuta giao
tuyén ciing da biét trung vdi
hinh chiéu suy bién cda lang tru
ti giac.Dung hinh chiéu dung
10 dinh cda duong gap khic
bang bai toan diém thuoc
dudng thang va bai toan diém &

thudc mat phang thudc lang tru o= '
con lai. Chu y dit tén day du 5
cho cac canh cua ldng tru va cac |p, 3, \ 51 /
dinh cla giao tuyén. Dé xét thay 7
khuat cua giao tuyén phai xét glo 55 =646,
lan luot vdi ca hai mit. o ,"
N71
. O H-166
Pé thi tham khao:
DE THI : HINH HOC HOA HINH
~ AAUI HOUC KYT THUAUT AAI
THONG QUA : PE SO : 01A/2001

1/ Khong thay déi mdt phdng hinh chiéu xdc dinh géc nghiéng ciia mdt phdng
af ma,na) vdi cde mdt phdng hinh chiéu.

2/VeT henh chiddu azing cuia dding thadng a ai qua A ,nghiang vaii madt
phadng chiddu baong Q1 mait goic 30° ( chui yi caic qué téch).

3/ Vel giao hai madt.
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Phdn | : Cdu hoi 6n tdp
Phdn Il : Dé bai tdp
Phdn Ill : Hudng ddn gidi
Phdn IV : Bai thi mdu

MUC LUC
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